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IIpaBuJiHM 3B€31aCTH MOJIHEAPH
U lbUXOBH 3BE30UIHN
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YBoa

Y oBoMm Tekcty ce oOpalyjy 3Be3macTv W 3BE3NOJIMKH TMOJUEAPHU. 3BE3NACTH
TOJIME/IPH Cy CIOKEHH TONHeApH (FBUXOBE CTpaHE HMMajy 3ajeJHHYKHAX YHYTPAIIBHX
Tadaka), a HBbUXOBE PEIyKIHje Ha IPOCTE MOJUEIpE  30BY CE€ 3BE3IOJHMKH IOJIHEIPH.
Uznarame o 0BUM NONHEApUMA UMa LIEHTPAIHO MeCTO Y paay. To cy mojauenpu Koju cy y
JUTepaTypu TMO3HATH Kao: Malld 3BE3JacCTH JOJeKaenaap, BEIUKH JO/eKaenap, BEIUKH
3Be37acTH JOJeKaenap W Benukd ukocaemap. IIperxomHo ce oOpalyjy 3Be3mactu u
3Be3ONUKH monurond. OcuM oBHX (urypa, y 3HATHO MameM oOMMYy, MOMHIY Ce U
CKJIOTIOBH TOJIUTOHA U Tonueaapa. Jlooujame (KOHCTpYyKIHje) OBUX (QUTYpa Kao U BUXOBE
0COOMHE ce KOPEKTHO T'€OMETPH)CKH N3BOJIE U JIOKA3yjy CHHTETUYKOM METOJIOM.

3Be3/1acCTH U 3BE3/I0JIMKU OOJIUIM CY MPEIMET WHTEPEeCcOBama pasHUX CTBapaalla:
JUKOBHHMX yMETHUKAa (M CIMKapa W Bajapa), WHKemepa pasHUX CTpyKa (MaIldHCTBO,
apXUTEKTypa WUTI.), KyJHHapa U JPyrux. Y MOCIeIHhe BpeMe OBUM OOJIHIIMMA Ce TOCEOHO
OaBe mporpamMepu Koju MpaBe mporpame Kojuma ce oBe (urype J0Boje y Be3y ca JAPyrum
¢urypama u BplIe pa3inyuTa KpeTama (aHMMaluja) W Ha Taj HA4YWH J00Hjajy BpIIO
nonajybuBe ciuke. /lerna oBUX cTBapanana mpuxBaTa ¥ KOPUCTH Kao WIyCTpalyje IIHPH
Kpyr Jbyau. HapaBHO, y TakBuM jenwMa Joia3d W A0 AedopMaliyje reoMeTpH)jCKOT
cmucia oBux ¢urypa. CrBapaoiy, CBakako, Ha TO HMajy mpaBo. Hmak, crtporu
T€OMETPHjCKU MPHUCTYN Mopa Outh nonasumTe. Kopumheme padyHapa y pasmarpambuMa
CIIOEHUjUX (Urypa je HEONXOJHO. AYTOp OBOI paja je MOpao Ja ypaad HEKOJIUKO
mporpamMa Kojuma ce 100ujajy mpojekiuje 3Be3aacTux nojauenapa. [Iporpamu cy napaiu
pesynTare Koju cy ynyhnBaiu Ha HeKka pelema Koja reoMeTpryap HHje 04eKuBao. AyTop
HHj€ JT03BOJIMO J[a IPOTPaMCKH pe3yiTatu Oy/y 3aMeHa 3a TeOMETPH]CKH MPUCTYII, Na je
CBE pe3yJITaTe TeOMETPHjCKH YBEO U BepU(UKOBAO CTPOTUM CHHTETUYKHAM METO1aMa.

1. ITonruronanHe JINHHUje U MOJTUTOHH
300r 3Hayaja mojMoBa Koje hemMo y oBOM TekcTy oOpahuparu HaBemhemMo Heke

OILITE TIO3HATE MIOjMOBE U cTaBOBE, BoAehu ce u nmo3uBajyhu ce, npe cBera, Ha XundoepToB
MPUCTYH TUM I10jMOBUMA.
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Cn.1l A Co. 15
HpOCTa HU3JI0MJbCHA J'II/IHI/Ija CnoxeHa U3JIOMJbEHA J'IPIHI/IjEl
Ay A
A5
A
A4
AG
Cn.2 A~ Con. 25
HpOCTa IIOJIMT"'OHAJIHA J'IPIHI/IjEl CosxeHa IoJIMroHaixHa J'II/IHI/Ija

Jedunuumja 1. Heka je 3amato N > 2 tasaka A, A, .-+, A, ;, A, 1pocropa, npu yemy
CBaKke TpU Y3acTOIHE Tadyke He TMPHUNaAajy KCTO] TpaBH; YHHja CBHX JIyKH
AA, A A, - A _ A, 30Be ce usnommena runuja. AKO CBe HaBeIEHE TadyKe JIEKE y

UCTO] paBHH, OHJAA je TO pPAGHA U3NOM/bEHA JUHUjA. AKO TYXKH KOje YMHE U3JIOMJbEHY
JUHW]Yy HE CEKy jeAHa APYTY, OHJA je TO MpOoCma UU3LOMBEHA JUHUjA, Y CYIPOTHOM je
crodicena. AKO ce W3JIOMIbEHO] IMHUjU joa U ayx A A/, onma ce Taksa JvHHja 30Be
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NONUOHATHA WIN MHO20y2aoHa aunuja. T1oMMroHanHa IMHMUja,takohe, Moxe OWTH paBHa
WM npocropHa. 3a msnomsseny A A, A, A -+, A, A, xaxemo na cnaja tauke A n A,

. Jly)u koje uMHE HM3IIOMJbCHY (NOJUTOHAIIHY) JIMHU]Y 30BY C€ CmpaHuye, a HBUXOBH
KpajeBu memeHa U3OMIbeHe (TIOJIMTOHAHE) JINHU] €.

He ymymrajyhu ce y pacnpaBy o ctaBoBuma 8 u 9 u3 XunbepToBe Kmure ,,OCHOBE
reomerpuje”, n3Hehemo crnenehm 3akjpydak KOju NpeAcTaBiba mapadpasupan ctaB 9 u3
MIOMEHYTE KIbUTE.

CBaka mpocTa paBHa MOJIMTOHATHA JIMHUja ACIH CKYIl MPEOCTaliX Tayaka paBHU y
KOjOj ce Haja3u Ha /iBa fena. (CBake JBE TauKe WCTOT JIeJia MOTY C€ CTIOjUTH H3IOMIBEHOM
JIUHHI]OM KOja He cede IMOJMTOHAIHY JINHHU]Y, 0K CBaKa M3IIOMJbeHA JIMHH]ja KOja Craja JIBe
TayKe W3 Pa3IMYUTUX AEJOBa cede MOIUrOHANHY JUHHU]Y. OHaj eo 3a YHjy MPOU3BOJbHY
Ta4Ky IMOCTOjH TOJIYTIpaBa YHja je TO TMOYeTHA TayKa U KOja He cede TOJIUTOHAIHY JTHHH]Y
30BE C€ Cnobauwitba obnacm; IPYTH O OBa JBa JIeNa CE 30BE VHYMpauiba o01acm
noyironanae jguHuje. Crospallliba U yHyTpallkha 00JIACT MOJUTrOHAJHE JIMHUjE CE jOII
PEIOM 30BY CnOAAWILOCT U YHYMPAWbOCH TIOTUTOHATIHE JINHU]E.

Cn. 3.

Mepunnuuja 2. [lomeon win MHO20y2ao je yHUja jelHE PaBHE MPOCTE MOIMUTOHAIHE
JUHWjE U HheHe YHyTpalime obnactu. [lonuronanna muHMja ce Taja 30Be Mefia win pyo
MOJIMTOHA, JIY’)KUW KOje YWHE TIOJIMTOHAIHY JIMHU]Y CcmpaHuye TOJNWTOHA, a KpajeBH
CTpaHMLA meMeHa Tonurona. Jlyx Koja craja HecycelHa TeMeHa IIOJUTOHA 30BE Ce
Oujaconana. Yrao 4uju cy Kpauu oApeheHn cyceHUM CTpaHHIaMa MOJIUIOHAa U KOjH MMa
0COOMHY J1a TIOCTOjH Ta4Ka Y HberoBOj 00J1aCTH 4YHja CIIOjJHHUIIA Ca TEMEHOM TOTa yIJjia JICXKH
y YHYTpaIllk0j 00JIACTH MOJIMIOHA 30BE CE YHYMPAUUlbll Y2ao NOIUSOHA.
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Y oBoMm TekcTy mpaBuheMo cTpory pasimky wusmely nonuronHa (MOBpIIM) H
MOJIMTOHATHE JINHH]E.

Teopema 1. CBaku TpOCT TOJIUTOH Yy paBHH KOju mMa [N TeMeHa MOXe Cce
pasnokuTu Ha N— 2 Tpoyria unja Cy TEMEHA TEMEHA IOJIUTOHA.

A1z

Joka3s. Heka je A/A, ---A,, N> 3, npoussossan npoct nonuron y pasuu. (Ha Ci.1. je

N =19). IMonaszehu ox 6Gua0 Kor TemeHa (Ha puMep 0J1 Ak L k< N) y jenHOM of 1Ba
Moryha cMmepa opHjeHTanuje (Ha MpuMep Y MO3UTHBHOM), KOHCTPYHIITUMO JTUjaroHaye Ha
cienehn HaynH. Ako qujaronana A, A, ., Jnexu y 06IacTH MONMIOHA, OH/A j€ Y3UMaMo Yy

003up, aKko He, OHJIa NIpeNa3uMo Ha Teme A, a aKo HU TaJla yCIIOB HHje UCIYH-CH, OH/Ia
Ha A, , " Tako Jajbe J0K ycIoB He Oyje uchymeH. Kako cBaku MOIMIOH OCHM TPOYTIia
uMa Gap JIBe JujaroHase, oHJa je OBaKkBa KOHCTpykimja moryha. Heka je A A, jenna
takBa nujaronana. (Ha Cn.l. je K=1. A /A, ne ucniymasa ycnos. Cneseha nujaronana

nonasu u3 TeMeHa A, M OHa MCIym-aBa ycjoB; To je nujaroHana A,A,, ma je 1=2.)

[octynak onpehuBama OBaKBHX JWjaroHaNa HACTAB/haMO JOK HE JOhEeMO JI0 MOCIEHher
TeMeHa Koje WCIymaBa mocTaB/beHH ycioB. (OBe nujaronane cy Ha Cil. o3HadeHe

pBenoM 6ojom.) CBaka 0J1 0BUX aujaroHana ca oarosapajyhnm temenom ( A, ) onpehyje

TPOYTrao uMje Cy Jpyre JBe CTpaHulle crpanuile nonurona (a npumep, A A, u A A).
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OncTpaHNMoO NPUBPEMEHO OBaKBE TPOYIJIOBE Tj. H30CTABUMO HX U3 JaJbeT MocMaTpama.
Ha Taj HaunH cMO M30CTaBWIM OHOJMKO TEMEHa IOJIMIOHA KOJHMKO MMa JAHjaroHaia.
Ocrarak off TONA3HOT IOJWUTOHA je TOJWIOH 4YHje Cy CTPaHWIlE OBE IHjaroHaje |
CTpaHUIle (aKO WX MMa) KOje HHUCY oAcTpameHe. llocTymak ojacTpamnBama ce HACTaBJba
Ha TOJIMTOH-OCTaTaK Kao W Ha TmoJja3HU. JlujaroHase y JpyroM OJCTPamUBABY CY
o3HaueHe TuaBoM OojoMm. llocTymak ce 3aBpmaBa Kag je  IOJHTOH-OCTaTaK
YeTBOPOYrao MM TPOyrao. AKO je 3aaibU IOJMTOH-OCTaTaKk YeTBOpOYyrao, OHHIa je
ozxcTpambeHo N—4 TpoyrioBa W TOJMKO TEMEHA MOJUIOHA, 1A j€ TIOJa3HH MOJUIOH
Pa3IoXKeH Ha Te TPOYTIIOBE M MPEOCTalId YeTBOpoyrao. CBaku 4eTBOPOYTao ce Oap jeqHoM
JIMjarOHAJIOM MOXKE Pa3JIOKUTH Ha JBa Tpoyria. [Ipema Tome, ykynan Opoj Tpoyriosa Ha
KOje je TOJa3HU TOJUTOH PA3JIOKEH je N—4+2=n-2. AKO je 3aJiibU MOJIUTOH-OCTaTaK
TPOYTrao, OHza je oACcTpameHo N—3 Tpoyryosa , MTO 3ajeJHO Ca OBUM TPOYIJIOM Jaje
n—3+1=n-2. llTo je u Tpebdano nokazaru. [

Teopema 2. 36up yHyTpaIImbUX yriaosa noaurona je (n—2)-180°.

Hoxka3. OBa Teopema je HemocpeaHa mocienuna Teopeme 1, jep, Kako je CBako Teme
MOJIMTOHA 33jeJHUYKO 3a je[laH MU BUILE TPOYIJIOBa, TO j€ OH/A CBAaKW YHYTPAIbH yrao
MHOTOYTJIa jelHAaK WM jeTHOM YHYTpalllbeM YUy Tpoyria M 30Upy OHOJHMKO
YHYTpAIIBUX yTIIOBA TPOYTIIOBA KOjUMa je TO 3ajemHH4Ko TeMe. Kako TpoyrimoBu Hemajy
IPYTHX TEMEHAa OCHM TEMEHa MOJIMTOHA W KaKO Cy TPOYIJIOBU IMCjYHKTHH, TO Cy OHZIA
YHYTpAIlllbll YIJIOBH MOJMIOHA PAa3iOKEHH Ha YHYTpallihe YriioBe Tpoyriosa. [Ipema
TOMe, 30Mp YHYTpaIlkhUX yrioBa MOJHWTOHA jeHAK je 30Mpy YHYTpaIllkUX YTIIOBa CBUX
TPOYIJIOBA Ha KOje je MOJMroH pasioxken. Kako oBaksux Tpoyriosa uma N—2, a 36up
YHYTpaIlbuX yriiosa Tpoyria je 180°, To onaa cieau tepheme. [

[MoaceTnmo ce jour jeqHOT M3Y3eTHO BaXHOT mojMa. CKYIl Tauyaka je KOHBEeKCaH aKko U
caMo aKo 3a OWIIO Koje JIBe TauKe TOra CKyIa CJIEAH Jia Iy Koja cliaja Te JIBe TauKe JIeKHU
y TOM CKymy. 3a nmoiuroH Baxu cienehe tBpheme: [101HMroH je KOHBEKCaH ako M CaMoO aKo
3a CBaKy NpaBy KOja CaapKH jeJHY CTPAHMILy IOJIMTOHA CJISJH Jla CBE TAayKe IOJMIOHA
KOje He NpHUNaajy Toj IpaBH JIeKEe ca UCTE CTpaHE Te MpaBe; Tj. KOHBEKCAH IMOJKUIOH je
HpeceK MOJTypaBHH.

2. 3Be31acTe MOJIUTOHAJIHE JTUHUje

Jdedunumnuja 3. Heka je 3agar momuroH AjA, * 'Apn1Az. AKO 3a CBaKy CTPaHHILy OBOT
MTOJIMTOHA TIOCTOjH jOII TAYHO jeJHA BeroBa CTPAHUIIA TAKO Jia ce 00 CTpaHUIIC Haja3e Ha
WCTOj TpaBH, TaJa MOCTOJH AYX YMjU Cy KPajeBU OHHM KpajeBH OBHX CTpPaHHUIA 3a KOje
noOujeHa IyxX caipxu o0e CTpaHuIle, Apyra JBa Kpaja OBHX cTpaHuma ojpehyjy
JIUjaroHany monurona AjAp  ‘ApniAgn KOja JOIybYje OBE JIBE CTpPaHMIEC 110 J100ujeHe
IyXKHW; OBY nujaroHany 3Bahiemo oonyncka Oyoc. [loOujeHy AyX Koja je yHHja
oaroBapajyhmux crpanuua u mHMa ojroBapajyhe momyHcke Oyxu 3BaheMo npodyoceHa
cmpanuya. AKO TIOCTOJU pellocie]] HaJoBe3uBama N MPOJYKEHUX CTPaHUIA Y KOjeM ce
Kpaj 3aJbe TPOIYKCHE CTpaHWIle TOKJana ca CI000JHMM KpajeM TpBEe IMpOayKEHe
CTpaHMLIE Y OBOM peAOClieay, OHAA Ce YHHMja CBHX OBHX NPOIYXEHHUX CTpPaHMLA 30BE
36e30acma noauconarna aunuja. llpomyxene crpanume hemo Tama 3BaTH cmparuye
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3Be3/acTe nojuroHanHe auHuje. KpajeBu cTpaHuia 3Be3aacTe MOJUTOHANHE JIMHHjE 30BY
ce memeHa 3BE3AACTE MOJMTOHATHE JHHUje U uMa ux N. OBa TeMeHa oapelyjy momuron
KOju ce 30Be Kyhiuwime 3Be3acTe TONWTOHATHE JMHHjE. JacHO je 1ma je 3Be3macTa
MOJIMTOHANHA ~ JUHMja  cioxkeHa. llomwronamny muHUjy AjA; - AP, 3Bahemo
38€3001UKA NOAUSOHANHA TUHUja. 3BE3I0IMKA MTOTUTOHAIHA JIMHM]a je TpocTa U oApehyje
TIOJIUTOH KOju heMo 3BaT 36€3004UKU NONUSOH.

3Be3gacTe MOMUTrOHANTHE JIMHUje ce KIacu(uKyjy mpema Opojy cTpaHHIa.

Bs
Ag
B4
B
Az B,
Cn.5 A Co. 5];.
HpOCTa ITOJIMTTOHAJIHA HI/IHI/Ija 3B63£[aCTa ITOJIMT'OHAJIHA HI/IHI/Ija

Jdepunnuuja 4. [[ujaronany npaBWIHOT N-TOyTJa Koja cliaja ABa HEroBa TEMEHA Koja Cy
CIIOjeHa M Ca M3JIOMJBCHOM JIMHH]OM CaYMI-EHOM 01 K HeroBHX CTpaHHUIIa KOje Cy TETHUBE
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OJiceYKa OIHMCAaHOT Kpyra KOju He caapxu 1eHTtap 3Bahemo K-oujacomarom wu
obenexaahemo je ca .

Ha Cn. 6. je npaBwiau 11-toyrao; 2-nujaronana je Aj;As;, 3-amjaronana AjAy, 4-
mujaroHana AjAs, S-aujaronana AjAg. CTpaHuIa MpaBUIHOT N-TOYTIIA CE MOYKE CXBATHTH

kao l-gujaronana. Ilo medununuju je k SB} . [Ipema tome, OpojeBu M Behu of {g}
najy k-nujaronane 3a koje je K=n—m.,

Teopema 3. Heka je AjA, A, mpaBuinan N-toyrao u d jemHa mwerosa K-aujaronana. Ako
cy N u K y3ajamuo mpoctu OpojeBu, oHJIa je yHHUja (d-0Va KOHCTPYHCAHHX M3 CBUX TEMEHA
moyiurona A A, "Ap CIIOXKEHA MOJIMTOHATHA JIMHU]a.

Hoxa3. Jlokas m3Boanmo 3a k = 2,3,4, .

(k = 2). Y3ajamHo mpoct Opoj ca 2 je cBaku Hemapan 0poj. [Ipema Tome N je Henmapax
. . n-1 .
0poj, a Tama je N-1 mapan. HamoBesuBame — 2-nWjaroHana TOYEeB O TeMeHa A;
3aBpllaBa ce y TeMeHy A,, jep 10 TeMeHa A, uMa N-1 ctpaHuia, a npeMa neduHUIHjH 4.
n-1 . . .
— 2-nujaroHana. HapoesuBame ucTor Opoja 2-1ujaroHana IMo4yeB O] TeMeHa A,

3aBplIaBa ce y TeMeHy A,.;. Kako cy Temena A1 1 A; moBe3aHa ca JIBe CTpaHHIIe, TO OHJa
HaJ0BE3MBAakEM 2-TUjaroHayie  ApjA; Ha J0OMjeHy H3JIOMJbCHY JIMHHU]Y ao0Hja ce

. . n-1 n-1
CJIO’KE€HA TIOJTUTOHATHA JIMHKja KOja uMa — + — +1=ncrpanuna (Ci. 6.).

An-2=A9

Ana= Ay

A=Ay

Ay
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(k = 3). C o63upom 1a cy 6pojeBu N 1 3 y3ajaMHO MPOCTH, OCTATaK JeJberba Opoja N
ca 3 moxe 6utH 1 wmm 2 1j. n=2(mod3) wiu n=1mod3).

. . n-2
AKo je ocraTtak 2, oHzIa je N-2 1aebMBO ca 3, ma ce HaJ0BE3MBAHE 5 3-

JIMjaroHalia mmoveB oJ] TeMeHa A; 3aBpiiaBa y TEeMEHY An.g, jep J0 TeMeHa A, uMa N-2
crpannma (Cm. 7).

An=A13

n-2
Hanose3usame T

3-amMjaroHana IouyeB OJ TeMmeHa A 3aBplIaBa ce y TeMeHy An.

2, jep je n-1-(n-3) = 2. Taga ox TemeHa Apz 10 TeMeHa A, BOJH jOII jeaHa 3-AHjaroHaa.
n-2 .

HanosesuBame 3 3-nujaroHana mo4eB oJf TeMeHa A, 3aBpIlaBa ce y TeMeHY A, a

Taga oJ TeMeHa A,, O TeMeHa A; Bojau jom jeaHa 3-mujaroHana. I[Ipema Tome,

HaJ0BE3UBAbE
n-2 n-2 -
+ +1+ n-2 +1=n
3 3 3

3-nujaroHaa MOYMELE M 3aBpIliaBa ce y TeMEHy Aj, 11a je Ha Taj HaYMH J1001jeHa CII0KeHa
MOJIMTOHAIHA JIMHUja Koja uMa N cTpaHua. tbeHe crpanuie cy 3-aujaroHane npaBHiIHOT
n-toyrna AjA, Ap.
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Axo je octarak 1, onmaje N-1 mesbuBo ca 3, ma ce HaJOBE3UBAC = 3-uja-
rOHaja TMOYeB OJf TeMeHa A; 3aBpIiaBa y TeMeHy A, jep 1o TemeHa A, uma n-1

n-1 .
crparnma (Ci. 8). HagoBe3uBame 5 3-AMjaroHana 1moveB oj TeMeHa A, 3aBpIaBa ce y

n .
TeMeHy A,.;. HamoBesuBame 5 3-1ujaroHana moveB oj TeMeHa A, aBplliaBa ce y

TeMeHy Ay, a TaJa ol TeMeHa Ay, 10 TeMeHa A; BOJU joun jeaHa 3-mujaroHana. [Ipema
TOME, Ha/I0BE3UBAILE

n-1 n-1 n-1

+ + +1=n
3 3 3

3-aWjaroHana TOYMbE W 3aBpIaBa ce y TEMEHy Aj, Ma je W Ha OBaj HauMH no0ujeHa
CJIOKCHA TIOJIMIOHAJHA JIMHUja Koja uMa N crpanuua. tbeHe crpanune cy 3-aujaronaine
npaBuiIHOT N-ToyTiia AjA, A,

Ha cnimyan HauMH ce JoKa3yjy ¥ OCTallu cliydajeBu. [

Teopema 4. Cumerpana O6uino xoje K-mujaronasie je oca CHMETpHje MPABUIIHOT N-TOYTIIA
A1A; Ay, (n>2).

Joxa3.
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Hexa je O uenrap onucanor (ynucaHor) Kpyra npaBuiiHOT N-Toyrna Aj;A; ~"A, U HeKa je
OA;=S mpaBa koja caapxu npedyHuk omucanor kpyra (Cm.9). Kako uenrap O nexu y
obmactn yrma A;AjA,, TO cy oHma Tauke A, u A, ca pa3IMINTHX CTpaHa TpaBe s, Ma
mpaBa s cede IyX ApA,y Tauku P;. Jlako ce mokasyje na cy tpoyrioBu Aj;A,P; u
A;AnP; mogynapau. 13 oBe nmoayaapHocTu cienu aa je Py cpeaumre myxun AjA,, ma cy
Tauke A, U A, CHMETpHYHE y OJHOCY Ha § Tj. § je cuMmerpana Oyxu A,A, koja je 2-
nujaroHana N-toyrma Aj;A, A, Ako je N=3, oHjaa je oBa aujaroHana crpaHuna (1-
JvjaroHaina), ma je TBpheme MokazaHo. AKO je N=4, oHJa ce JIaKo IMoKasyje Ja Teme Aj
JISKH Ha TIPaBoj s, 1 je U TajJa JoKa3 3aBplICH. YTJIOBH KOje 3aKiianajy JBe y3acTorHe K-

IUjaroHaiie KOHCTpYHCAaHE W3 MCTOT TeMeHa Cy MeljycoOHO jemHaku kao mepudepujcku
0
YIJIOBH HaJl jeJHAKHM JIyKOBHUMa, 1A ce JIAKO TOKa3yje Ja je CBaKH Of IhHX jeAHAK Pt
n —

0
Crpanuria AjA, (1-mujaronana) u 2-aujaroHana AjA; 3akianajy yrao % AKo je oH
n —

MamU O] TIOJIOBHHE YHYTpaIllber yria N-toyriaa A; A, "A,, OHAa IIpaBa s HE MPoJIa3y Kpo3
o0xacTt oBor yria, jep je oHa cuMeTrpaina yriaa A,A;A,. Tana ce Tauke A, n Az Hamaze ca
WcTe cTpaHe mpase s. Ha uctu Ha4uwH ce mokasyje Aa ¢y u Tauke A, u Ay ca Ipyre cTpaHe
mpaBe s, Ta Ce Ha OCHOBY NPETXOJHOT 3aKjbydyje Ja ce Tauke Az U A, Hamaze ca
pa3IMUMTHX cTpaHa npase s. M3 momynmapHocTH TpoyrioBa AjA,Asz u AjAnAn. cienu
jemHakoct 2-mujaronana A;As m AjAn;. Heka je P, mpeceuna Tauka myxu AszAn.; ¥ ipaBe
s. YrioBu AjAzAng M AjAn 1Az Cy jeoHaKU Kao TNEepUQEPUjCKH YIIIOBH HAJ jeTHAKUM
TeThBaMa, a yrinoBu AzA P, u An1A1P; cy oba omrpa yria, jep cy Mamu 0] TIOJOBHHE
YHYTpAIlkEr yIia MHOTOYTJa KOjH je MambH OJ ONpy>KeHor yria. V3 mpeTxoaHux yciosa
cienu aa cy tpoyrnoeu AsA;P, u  An1A.P, nonyaapHu, a u3 tora ga cy yriosu AsP,A;
u An1P,A; ipaBu u aa je P, cpenuiure nyxku AzAn g, a ¢y Tauke Az U Ay CUMETPUYHE Y
OJHOCY Ha MpaBy § Tj. IIpaBa s je cumeTpaiia 4-nujaronane AzAn;. [loctynak HacTaBbamo
najbe nmpuMemyjyhu ra Ha teme A4 utn. [loctymak 3aBpimaBamMo ca TeMeHOM Ap 3a Koje je
yrao AnA;A; jelHaK TIOJOBHHHU YHYTpaIIber yria N-toyrina AjA, A, WIK Kaj je pa3inka
0
MOJIOBUHE YHYTpAIIber yria N-toyria AjA, "Aq u yrina ApA A, jennaka e VY npsoMm

cirydajy je N mapaH Opoj, a y Ipyrom HemapaH. M3 oBor mocTymka ciieam Jia je mpasa §
cuMmeTpasia Oap jeIHOr NpejcTaBHUKA M3 CBUX Kiaca K-aujaroHana m ga 3a cBaky K-
JMjaroHary moctoju K-aujaroHana W3 MCTE Kiace Koja joj je CMMETpHYHA y OJHOCY Ha
npasy s. [

Teopema 5. [lpecek cBUX 3aTBOPEHHX MOJypaBHU KOjUMa Cy IpaHulle mpaBe ojapehene
cBuM K-nujaronanama (K yrBphen Opoj) u Koje caapike meHTap OMUCaHOT Kpyra MpaBUITHOT
n-royrna A;A; A, je mpaBuUiIaH MOJHUIOH.

Hoxka3. Ilpecek monypaBHU je KOHBeKcaH ckym. Ha ocHoBy Teopeme 3. yHHja cBHX K-
JMjaroHasia je 3aTBOpEeHa HM3JIOMJbCHA JIMHHjA, Ma je NMPECeK HaBEACHHX MOIypaBHU Yy
UCKa3y TeopeMe KOHBeKcaH. ['paHuIla mpeceka je caunimbeHa of JeioBa K-aujaronana Tj.
IyXH, 1a je Taj mpecek momurod. Kako cy cse k-mujaronane (K yrBphen 6poj) jemnake
Jy’)KUHE, TO Cy OHJa U HKUXOBa IIEHTPAJIHA PacTOjara OJ OMKUCAHOT Kpyra OKO N-TOyria
A1A; A, jennaka (Cn. 10.). Ilpema TOMe, MOXXE€ Ce€ KOHCTpyHCaTH Kpyr KOju
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noxupyje cBe K-mujaronane n-toyrina AjA; An M YMjH je LEHTap IIEHTap OMUCAHOT
Kpyra oko N-toyriaa A;Ay ~Ap.

Cn. 10.

TemeHa mpeceka Cy OHe TMpecedyHe Tauke K-IujaroHaga 3a KOje FbHXOBE
CTIOjHHIIE Ca IEHTPOM He CeKy HHUjenHy K-mujaronany, jep 61 ce y CylpoOTHOM TaKBa Tauka
HaJla3uiia ca OHE CTpaHe TpaHuIle Oap jeJHe O] MOJIYPaBHH ca KOje HHje IICHTap, Ia IpeMa
TOME He OW MpHIaaaia Npeceky CBHX MOMEHYTHX mosypaBHu. OBako JOOHjEHU MOJIUTOH
Ce 30B€ je32po 3Be3/acTe MOJUTrOHATHE JINHH]E.

Hexka je 3amata jemma k-mujaromama n-toyrima AjA; * "Ap KOja HCIyHmaBa yCIOBE
TeopeMe 3. M HEKa je s; IeHa CUMeTpaia, a P; mpeceuna Tauka K-mujaronange u meHe
cumerpaiie. Ha Ci.10. je To nujaronana AzA,, ak =3,n=11.

JokaxxuMo J1a je jelHO TeMe CTpaHuile je3rpa Hajommwke Tauku P; of cBUX
MpeceYHnX Tayaka 3ajaate K-mujaroHasnge ol CBHX MPECEYHHMX Tayaka oBe K-aujaroHasie u
cBHUX K-IujaroHana m3 mEHE Kilace Koje ce Haiase ca ucre crpane tauke P;. Heka je B,
TaKBa Tayka M HEKa je KOHCTpyUCaHa joul jeaHa K-aujaronana koja mposiasu Kpo3 Tauky B,
W JIOJUpyje yIUCaHW KpyT jesrpa y Taduku P,. CBaka apyra o]l IOMEHYTHX IMPECeYHUX
tavaka ozapelhyje yrao CB,P; koju je cycenan yrimy P,B,0. Kako tauke C u O He nexe Ha
3ajeIHIYKOM KpaKy OBHX YTJIOBA M KaKO 3ajeTHHYKH KpaK JIe)KU Ha IpaBoj Koja caapxu K-
nvjaronany, To ce ouaa tauke O u C Hajase ca pa3aHYHTHX CTpaHa IpaBe Koja caapiku K-
nujaroHany, na rauka C He mpumaja je3rpy. Jlakie, Tauka B; je Teme jesrpa.

[Ipema teopemu 4. 3a cBaky K-aujaroHairy mocToju ¥HbOj CHMETPHYHA y OJHOCY Ha
npaBy s; K-anjaronana u3 ucTe Kiiace, Ia 1 3a CBaKy peceuHy TadKy 3ajare K-aujaroHane
ca octanuM K-naujaronanama mcte Kjace MOCTOjU HOj CUMETpUYHA Tavka. J[akie, moCToju
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tauka B; cumerpuuna tauku B, y ogHOCY Ha nipaBy s;. Tazga je Tauka P; cpemumire myxu
B;B; 1j B;P;=B,P; Ha ocHoBy mnperxomHux 3akJbydaka Tauka Bj je Teme jesrpa, a BiB,
CTpaHwuIIa je3rpa. K-aujaronana xKoja caapku Tauky B, momupyje yrmucaHu Kpyr y jesrpo y
tauku P,, ma moctoju tauka Bz koja je Teme jesrpa u 3a kojy Baxu B,P,=B3P,. MelhyTum,
nyxu B,P; u B,P; cy TaHTeHTHE AyXu KOHCTpYMCaHE U3 UCTE TauKe Ha UCTU KpyT, Na je
B,P,=B,P,. HacraBmajyhu oBaj moctymak mobmja ce Ha kpajy B,P,= B:P,. Haxue,
TIOJIOBMHE cTpaHuia cy melycoOHO jemHake, ma cy W cBe cTpanune melycoOHO jemHake.
Kako je y Taj monuron ynucas Kpyr, TO jé OHJa OH IpaBuiIaH. []

dedununuja 5. Axo cy xyhumre U je3rpo 3Be3facTe MOJUTOHAIHE JIMHUjE MPABUIHA
MIOJIMTOHU €a UCTUM OpojeM TeMeHa, OHZIa Ce OHA 30BE NPABUTHA 36€30ACMa NOIUSOHATHA
AUHUJA.

Teopema 6. 3Be31acTa MOJUroHaNHA JIMHHAjA TOOWjeHa MOCTyNIMMa U3 Teopema 3, 4, 5 je
MpaBUJIHA 3BE3/1aCTa MOJUTOHAHA JINHH]a.

Joxa3. Ha ocHoBy Teopema 3,4,5, a mo nedunutmju 4. cnenu tBpheme. [

Mu hemo ce y OBOM TeKCTy OaBHTH CaMO IMpPABHJIHHUM 3BE3TaCTHM MOJUTOHAITHHM
TUHH]A.

Teopeme 3, 4, 5, 6 00e30ehyjy mocrojame NMPaBHUIHUX 3BE3JACTUX TMOJIMTOHATHUX
nuHYja. Jloka3u OBUX TeopeMa Jajy jeiaH oJf ABa MOCTYIKa KOjUM Ce MOTY KOHCTpYHCATH
OBe TOJIMTOHANHE JHHHUje. Taj TMocTymak ce 30Be cmpaHuyerbe TPABWIHE KOHBEKCHE
MOJIMTOHATHE JIMHH]E U [ToJIpasyMeBa og0anuBame bennx ctpanuna (Ciu. 11).

An=A13
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Hpyru moctymak ce 30B€ 38e30uuarbe TPaBUIIHE KOHBEKCHE IMOJMTOHAIHE JUHHjE H
Mpe/ICTaBba JOIaBabe TyXKH Ha heHe CTPaHuUIIE (,, POy KaBakbe ™ HiIH ,,IPOTE3amhe™).

Ao

Cn. 12.

Hepunnuuja 6. Hexa je BB, ' ‘B, npasunan n-toyrao u K ynucanu xpyr y mera. Heka
cy, nawe, P1,P,y, P, moaupHe Tauke crpanuila mosmrona u kpyra K u vHeka je k<n/2 uenu
0poj. Tana ce nentpanau yrao P;OPi.x unja obnact caapxu K temena mosmrona BB, ‘B,
30Be k-yrao monmurona B;B, B,

Teopema 7. Heka je B;B, ‘B, mpaBunan n-toyrao ca enemenTnMa u3 nepuaunmje 6. Axo
cy N u K y3ajamuo mpoctu O6pojeBu, oHjia ce npase ojpehene oarosapajyhum crpanuiama
nonurona B;B, " ‘B, cexy y Taukama Koje cy TeMeHa MpaBHIIHE 3BE3/IacTe MMOJIUTOHATHE
JUHYje; HEeHE CTpaHWLe cagpxe crpaHune noinuroHa B;B, = B, Tj. mpeacrasbajy
,IIpOayKeme' crpanuna og BiB, By,

Joxka3. Jloka3 u3BoauMo 3a K = 3; 3a octaiie cirydajeBe ce JJoKa3 U3BOJU HA UCTH HAYWH.
Heka je ocrarak nesbema Opoja N ca Opojem K jemnak 2 (Cin. 12). Yrao P,OP, je 3-
yrao, jep caapxu Tpu teMeHa B,, B; u B, nmonmurona B;B, ' ‘B,. IIpase B;B, u B4Bs cy
tanrente Ha Kpyr K y taukama Py u P, u cexy ce y Tauku Ay, jep je moj ycioBom K < n/2
k-yrao Mamu oJ1 onpyxkeHor yria. [lpumemyjyhu uctu nocrynak ua 3-yrao P,OP; nobuja

. n .
ce Tauka A,. Ha oBaj HaumH MOXe ce KOHCTpyHCATH 3 3-yrioBa KOju, OCHM
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. . . n-2
3a)CAHUYKOI KpaKa, HEMA]y JpPYyrux 3ajCAHUYKUX Tadaka. OBI/IX T 3-yrn013a CaZipiKu

N—2 temena By,Bs, * ‘Bhi u oapehyjy n_;2 tadaka A;. Cnenehn 3-yrao je P, ;OP; u
caapxxu TemeHa By, By, B,, a Takohe numa 3ajeaanuku aeo ca nonasaum P;OP, 3-yriom, na
je Ha Taj Ha4YMH jeTHOM NOKpuBeH Kpyr K W mounme HOBO IOKpHBAmbE. nT—Z 3-yriioBa
koju moummy 3-yrmom P OP, 3aBpmiaBa ce kpakoMm Koju caipxu Tauky Pps. OBo
nmokpuBame ojapehyje, Takohe, nT—Z tavyaka A;. Cnenehu 3-yrao P, 30P, Hema 3ajenHuuku

neo ca nonasauM 3-yrimom P;OP,, ma v oH oxpelyyje jour jeany Tauky A;. Cnenehn 3-yrao
P,OP; uma 3ajemnuuku aeo ca monasHuMm 3-yriaom P;OP,, ma ce muMe mOYME-E HOBO

n-2 . .
MOKPUBAE. 3 3-yrioBa koju mounmy 3-yriaom P,OP; 3aBpmaBa ce kpakoMm Koju

canpxku Tauky Pn.,. OBo mokpuBame oapelyje jorr n-2 Tadaka A;. 3-yrao umju jegan

KpaK cajfpXu Tadky Pn, ¥MMa Ipyru Kpak KOju caapku Tauky P;, ma 3aBpmiaBa Tpehe
nokpuBame kpyra K m onpelyje jomr jeany ox tawaka A;. Ha oBaj HaumH je ompeheHo
n-2 n-2 n-2
+ +1+
3 3
KOjUM Cy Te Tadke T0OWjeHe MPeACTaBIbajy 3BE3acTy IMOJUTOHAIHY JINHU]Y.

1 +1=n Tauaka Aj, Ay’ ~, A, Koje MOBE3aHE Qy)KUMa PEIOCICIOM

JokaxuMo 11a je 3Be3acta MoJUroHallHa JInHUja A A, A, npaBuiHa. Kako je n-
toyrao B;B, ‘B, npaBuinasn, To je onna u nonuron PP, ' ‘P, mpaBunas, jep cy tauke P1,Py,
P, cpemumira crpannna nonurona B;B, - ‘B,. Tana je yrao P,OP, = P,OP; = "= P,OP,

0 0

jenHak , a 3-yrao

. Tpoyrao A;OP, je mpaBoyriiu uuju je omrap yrao

0 0
ALOP; jemmax 32360 _ 3-180 ’

n n
a Tajga je
OP 3-180°
OA =——2— u AP, =OP, -t :
A ey AR
oS
n
Ha uctu naums ce u3 tpoyria A,OP, 3akibyuyje
OP 3-180°
OA,=——2* _y AP, =0P,-t .
2 3.180° APy 419 N
cos
n
U3 oBux jemnaxoctu cinequ OA; = OA; u A;P,= A,P,, a kako je AP+ APy = AjA;, TO je
0
OHJIa CTpaHMIIa 3Be3/IacTe MOJHUTroHaNHe JuHUje AA, =2-OP, g 3-180 . Hacramspajyhn

0Baj MocTynak u y3umajyhu y o03up na je OP4 noiaynpeyHuk ynucaHor Kpyra y HOJIHIOH
B:B, ‘B, no6wuja ce na cy ce myxu OA;, | = 1,2, ",n jenHake U CBE CTPAHMIIC 3BE3/IACTE
MOJIMTOHAIHE JTMHHje jenHake. [Ipema ToMe, Taduke A; MPHIAIajy UCTOM KpPYTry UYHju je
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ueHrap O a cBe CTpaHHIE 3Be3JacTe MOJUIOHAIHE JIMHHUjEe Cy 3-aujaroHaie MpaBHIHOT
MHOroyria uja cy TeMmeHa A; y oapehenom penocneny. Jaknie, noOujeHa 3pezgacrta
MIOJIMTOHATHA JINHja je TIpaBUiIHA. 3a OCTalle CIIy4ajeBe T0OKa3 ce€ M3BOJIW HA WCTH HAYHH.
O

M
Cn.134. Cn.13;
[TpaBuiHa 3Be3/1acTa MOJUTOHAIHA JIMHH]ja [TpaBuHa 3B€3101MKa OJTUTOHAITHA JIMHH]

[IperxoqHux 3akibydak onpapaasa cieaehy aepuaUnN]y:

Jedunumuja 7. Axo ce 0jf CBake CTpaHUIIC MPAaBHIIHE 3BE3acTe IMOJUTOHAIHE JIMHHU]C
OIICTpaHM Jeo0 u3Mel)y JABe TpecedyHe Tauyke Tekyhe CTpaHHIIE ca CBHM OCTallUM
CTpaHHUIlaMa KOje je CeKy, MPU YeMy Cy Te Tauke HajOJIrbKke OJf CBHUX MPECEUHUX Tayaka
KpajeBMMa cTpaHuile, mo0uje ce mpocra moimuroHaisHa guamja (Cio. 13, m Cu. 13g.).
OcTanu cTpaHuIa MpaBUITHE 3BE3aCTe NOJUTrOHAITHE TNHKje cy Mel)ycOOHO jenHake ayxu
Y CTPaHUIlE Cy MPOCTe TOJUTOHAIHE JTUHHjE Koja uMa 2N cTpaHulia u 2N temMeHa. O oBUX
2n TeMeHa N JIGKH Ha jeJHOM, a N Ha JIPyroM O]l JIBa KOHIEHTpH4YHA Kpyra. OBy mpocty
MOJIMTOHAIHY JIMHU]Y 3BaheMo npagunna 36e30onuxa noiuconanna auHuja, a TOIUTOH
ollpeh)eH OBOM MOIMTOHAITHOM JIUHH]OM APABUNLAH 36€3001UKU NOTUSOH.

Ceaka mpaBWJiHa 3Be3[acTa IMOJUTOHAIHA JIMHHja ojpehyje TauHO jeiHy TpaBUIIHY
3BE3OJIUKY JHHHUjy, U oOpHyTo. 300r Tora hemo 3a oBe aBe nuHHje pehum nma cy
ooeosapajyhe.

VY neduHHCcamy NMPaBHIHUX 3BE3JIACTHUX TMOJUTOHAHUX JIMHHja KOPHUIINEHH CY IEeTH
OpojeBu N u K 3a Koje ce MPETIOCTaBpalOo Jia Cy y3ajaMHO mnpoctH. OBa YHME-CHUIIA
nozceha Ha CBEJICHN pa3iiOMaK KojeM Cy Opojuiial ¥ MMEHHJIal peaoM OpojeBu N u K, ma
Ce OBaKaB pPa3JIOMaK MOXKE KOPHCTHUTH Kao O3HAKA 3a MPABUJIHY 3BE3/acCTy HOJUTOHAIHY

. . n . .
auHHjy. YoOH4ajeHo ce MuIle {E} Axo je k = 1, onnma je To o3HaKa 3a NpaBHIaH

KOHBEKCaH IOJIUTOH {n} OBge 3Hake NOTUYY 07 IBajiapckor Mmaremarnuapa lnedanja, a
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no mweMy ce u 30By LllneduujeBe o3nake. bpoj Kk ce 30Be eycmuna nmonuroHansHe IHHUjE

n . . .
{I} U IpeacTaBJba 6p0_] OKpE€Taja OKO J€3rpa HaAOBE3UBAILEM CTpaHUlla, a obenexaBa ce

ca d,. bpoj pa3IMUUTUX NPaBHIHUX 3BE3JACTHX MOJUTOHAJIHUX JIMHHja 3a 337aTo N
npencraBiba Opoj mpupogHuX OpojeBa MamuX O N KOjU Cy ca UM y3ajaMHO MPOCTH Tj.

| . : .
Taj Opoj je ECD(n), rae je @ Ojneposa QpyHKuHja.

[IpaBunHa meTtocTpaHa 3Be3/lacTa MOJIMIOHANHA JIMHHUjAa C€ 30BE neHmazpam WU
nertokpaka. OBa gurypa uma moce0aH 3Ha4aj 3a OBy TEMY.

3. CkJ10110BM MOJUIOHA

[MpaBuiTHUM 3BE3JAaCTUM TIOJMTOHAIHUM JIMHHjaMa CIIUYHU CY ,,3BE3JIOJMUKH OOIUIH
KOjH ce 30BY CKIONOSU.

Nepunnuuja 8. Ilog cxronom nonuconannux auHuja  ce ToOApasyMeBa  yHHja
MOJyJJApHUX TPABMITHHUX MOJIMTOHATHHUX (MIPOCTUX WJIM 3BE3]]aCTHX) JIMHHja KOje MMajy
3ajeqHUdKkH 1eHTtap. llog yewmpom nonucomarne aunuje ce ToOApazyMeBa ILEHTap
OIIMCAHOT OJJHOCHO YIHCAHOT Kpyra Te JIMHH]E.

CKJIOTIOBH e Pa3lInKyjy O] NMPaBWIHUX 3BE3JIaCTUX TOJHMIOHATHHUX JIMHHjA 110 TOME
LITO Cy MPaBUIJIHE 3BE3/1aCTE MOJUTOHAIHE JIMHHUj€ HETIPEKUIHE LEIUHE, T0K CKIOMOBH TO
nucy. Ha mpumep, JlaBunoBa 3Be3na mpeacTaBiba JiBa jeJHAKOCTPAHWYHA TPOYTJIa KOjH
MMajy UCTH LIEHTap, a TEMEHa Cy UM TeMeHa npaBuiHor tecroyria (Ci. 15, u Ca. 155).
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CH.lSA. CH.ISB.

3a CKJIOI Yhja TeMeHa MPHIIaJajy MPaBUIIHO] MOJWTOHAIHO] JTUHHUjH KaXke ce Ja je
memeHuUMa NpaeunaH, a 3a CKION 4YHWje CTPaHUIE CaAp)Ke CTPaHMIE IIPABUIIHE
MOJIMTOHAJIHE JINHUjE A je€ npasuian cmpanuyama. JlaBuaoBa 3Be3a je U TeMEHUMa U
CTpaHHWIaMa TpaBwmiIaH ckiorl. [IpaBuiIHa moauroHainHa JMHUjAa Ydja Cy TEMEHa U TeMeHa
CKJIOTIA 30Be ce Kyhiuwime, a OHa 4YWje CTpAHMIE JEKE Ha CTpaHWIAMa CKJIIONA je3epo.
Os3Hake 3a IpaBWJIHE CKJIONOBE Cy 3HATHO KOMIUIMKOBAaHHjE€ O] O3HaKa 3a IpaBHIIHE

: n
nonuronanHe juHWje. ONIITa O3Haka Moxke OWTH creneha: {I.n{m{EH{I-n}, e |

o3HauaBa Opoj {n}—OBa y kyhumry
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WIN y je3rpy, a M Opoj MpaBWIHKX MOJUTOHATHUX JTUHMjA (TIPOCTHX WM 3BE3JaCTHX) Y
cxomy. Ha mpumep, ckmon ma Cm.16. uma osmaky {12[[4{3/[12}. Haxme, 1 =2 1j. 2

LIECTOYyINIa y JBaHAeCToyriy, k=2,n=6, {E}:{S} Tj. Kyhumre ynHe ABa mIECTOYIJIa

4pja Cy TEMEHA HAW3MEHMYHA TEMEHA Yy JIBAHACCTOYTJIY, a CKJIOIN YMHE YETUPH Tpoyria. Y
CKJIaJly ca OBUM, O3HaKa JlaBHJ0BE 3BE3JIE je {6}[2{3}]{6}

HpaBI/IJ'IHI/I CKJIOIIOBH C€ MOry ,Z[O6I/ITI/I HUCTUM IHOCTyHnuyMa Kao H IIpaBHUIIHE
3BE€31aCTC IIOJIMI'OHAJIHEC J'II/IHI/Ije Tj. CTPaHUYCHEM U 3BE3INYABCM.

Ha Cn. 17. u Ci. 18. nmpencraBibeHa Cy jOII /[Ba 3aHUMJbHBA CKIIOTIA.

AN

Cn. 17. {8][2{4}](8}

Cn. 18. {10{2{%}}{10}
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4. losimenapcke MOBPIIU U MOJHEIPH

VY pa3MmaTpamy HEKHX OIIITHX OCOOMHA MOJHMEAAPCKUX TOBPIIM M TOJNHenapa
Hehemo ce 6aBUTH HEKMM MOjMOBHMMa M OCOOMHAMa THX MOjMOBa cMaTpajyhu WX omiuTe
mozHatnMa. Ha mpumep, Hehemo moceOHO nedmHHCATH HOPMATHOCT IIpaBe HAa paBaH,
HOPMAJTHOCT paBHH, JAWeNap, NapajeiaHy (M OpTOrOHAIHY) MPOjeKIHjy Ha paBaH MTA., Kao
U OCOOMHE OBHMX MOjMOBa M oxHoca. [lepunucahemo camMo oHe on ommTe MO3HATHX
MmojMoBa Koju he y oBoM TeKCcTy OuTH npuinarol)eHu TemMmu.

Jepununuja 9. Heka cy 3agatu paBan monuron P, (orpanndeH mpocToM MOJUTOHATHOM
JUHHIjOM) U Tadka S Koja He Jexu paBHH noiurona P, (Cn.19.). Yanja cBux momympaBux
KOjuMa je TIOYeTHA Tadka S U KOje caapke I0 jeJHy TadKy moiauroHa P, 3oBe ce pozas
npee @pcme. YHHja CBUX TOJYNIPaBHX OJf OBHX KOje caJpiKe MO jeJHy Tauky pybda
nonurona P, 30Be ce nosput poewma. CBaka o OBHX TOJYNpaBUX KoOja CaipXd TeMe
nonmrona P, 30Be ce usuya poewa. JIBe MBHILE POriba Cy cycedHe aKo caipike CyceaHa
TeMeHa nosiurona P,. Jenan ox aBa yria onpel)eH cyceTHHM HBUIIaMa 30BE C€ UBUYHIU Y2dO
WIN cmpaHa poriba. YHHUja MOBPIIK U KOMIUIEMEHTa, Y OJHOCY Ha MPOCTOP, pOrjba MpBe
BpcTe 3BahemMo poeaw Opyee spcme.

JacHo je a porasb mpBe BpPCTE U BeMy 0oJroBapajyhu porajs Apyre BpCTe UMajy UCTE
HWBUYHE YIJIOBE.

S

Cn. 19.
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HMepununmja 10. Ckyn noiauroHa npocropa je noge3an ako 3a CBaka JiBa TEMEHA U3 CKyIa
TEMEHa OBHMX IOJHMIOHA TOCTOjU HM3JIOMJbEHA JIMHHMja CACTAaBJbEHA Of CTPAHHUIA OBHUX
MOJIUTOHA KOja ITOBE3yje OBa JBa TEMEHa Tj Ja Cy Ta /IBa TEMEHa KpajeBU H3IOMJIbEHE
TUHHjE.

HMedpununmja 11. Heka je 3agat ckym o7 KOHa49HOT Opoja moBe3aHux monmrona Py, Py, ",
P, TakBUX n1a BaXxku.

1) cBaka cTpaHuIla OMIIO KOT TIOJIMTOHA j€ CTPAaHUIIA JOIT HajBUILIC jEIHOT; 32  OBa JBa
MIOJIMTOHA CE€ TaJia KaxKe Ja Cy CyceoHu,;

2) cBaka JiBa CyceIHa MOJIMTOHA JIeXKe Y Pa3InIuTHM PaBHUMA;

3) cBako TeMe OMJIO KOT' HOJMIOHA j€ TeME HajBHIIE jeIHOT POrjba YUjH CYy MBUYHU
YIJI0BH oipel)eHr CBUM MOJIMTOHUMA KOjHMa je TO TeME 3ajeIHUYKO.

VYuuja momurona Py, Py, ", P, ce Taga 30Be noauedapcka nosput.

AKO je cBaka CTpaHHIIA OWJIO KOT TOJUroHa 3ajeJHUYKA 3a TadyHO JBa ITOJIMUTOHA, 3a
MOJIeJapCKy TOBPII ce KaXKe J1a je 3ameopeHa y CypOTHOM je& OmEopeHd.

Axo Oumno Koja JBa TIOJMTOHA HEMajy 3ajeJHMYKHX YHYTpAlllbUX Tadaka, 3a
HOJIMEeTAPCKy TIOBPII Ce Kake 11a je npocma.

[Tonuronu u3 oBOT cKyma ce 30BYy cmpare TONHEAAPCKE MOBPIIN, IbIXOBE CTPAaHHIIE Ce
30BY Usuye, a bUX0BA TEMEHA meMeHa TIONNeIapcKe TIOBPIIH.

Hepununmja 12. IIpocTa 3aTBOpEHa NoaueaapcKa MOBPII AN CKYI MPEOCTAIUX Tayaka
IPOCTOpA HA J[Ba JUCjyHKTHA CKyTa:

1) ckyn Tauaka ca 0cOOMHOM J1a 3a CBaKy TadyKy M3 TOT CKyIla IOCTOjW TpaBa Koja je
CaZIp’kKu U Koja ca MoJIMeJapCKOM IOBPILIY HEMA 3aj€JHUYKUX TayakKa;

2) CcKyIl Tayaka 3a KOje TaKkBa IpaBa He MOCTOjH.

[IpBu ox OBHX CKymoBa C€ 30Be cnomauirba obnacm (CIOJbAIIHBOCT) TOIHEIAPCKe
NOBPILH, a APYTa YHympawrba ooaacm (YHYTPaLIBOCT) HOJIHEAAPCKE MOBPILH.

VHuja mpocte 3aTBOpeHe IMOJIMeJapcKe MOBPIIM U HEHE YHYTpPAlllkhe 001acTH 30Be ce
nonuedap. TeMeHa, UBUIE U CTpaHEe MOJHEIAPCKe MOBPIIH CE TaJa 30By TEMEHA, UBUIIE U
CTpaHe mosvenpa. Y JajbeM TeKCTy heMo mox mojuenapcka IMOBPII I0JPa3yMeBaTH
3aTBOPEHY MOJINENAPCKY MOBPII aKO C€ Ipyrauynje He HariacH.

Takolje HAaBOAMMO OIIIITE TO3HATO TBPhEHE: MONINEAP j& KOHBeKCaH aKO U CaMo aKo 3a
paBaH CBaKe CTpaHEe MOJIKEAPa CBE OCTale TaYKe MOJIHMEIpa JIeXKe ca UCTE CTPaHEe T PaBHH
Tj. KOHBEKCaH IOJHEIap j€ MPEeCceK IMOIYyIpocTopa YHuje Cy TpaHUIle paBHU CTpaHa
nosuenpa.

HMedpunummja 13. Ilog npomesarem paBHe Qurype ce mnojapasymera yHuja Te Gurype ca
OTpaHUYEHHM JIEJIOM HeHE PAaBHH KOjU Ca FhOM MMa 3ajeIHUYKH PyO HITM HENPEeKUIaH Jeo
py0a, mpu yemy pyO (WM HBEToB /1€0) MOCTaje 1e0 YHYTPaAIll0CTH HOBOIOOUjeHe (urype
M OCTaje O0CeOHO UCTAKHYT.

Jepununmja 14. Heka je 3anat HekonBekca nonuenap I1 () u yrphen npupoaan 6poj
k. Axo paBan cBake crpane mosmenpa Il cagpxu tauHo jom K-1 crpana m ako mocroje
NpOTe3amka CBUX CTPaHa jeJIHe PaBHU YHjOM CE€ YHHjOM JI0OHja 3BE3/I0JIMKH TIOJIMTOH, OHJIA
Ce yHHja CBHUX TaKo JOOMjeHMX 3BE3OJIMKHX IIOJIMTOHA 30BE 38€3001UKA NOAUEOaApCKa
nospui.
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Ha Cn.20. npexacraBsbeH je jeaH TakaB MoJHeap Ydje Cy CTpaHe TPOYIJIOBU. Y OUUMO ,
Ha mpuMep, cTpaHy A;A,Ajp. Y paBHHU OBe CTpaHe Halla3e Ce oIl 4eTupu crpaHe A,AszAy,
A4A5A5, A6A7Ag u AgAgAlo. HpOTeSaH:CM CBaKe€ OJ HBHUX 3a METOYrao A2A4A6AgAlo n
VHHJOM THX TIpOoTe3ama J00Mja Ce 3BE3NOJIMKM IeHTarpam Aj;A, = Ay KoMe je
onrosapajyhu mentarpam A;AsAgAzA;. Ha cimuan nHaumH, y3umajyhu crpany A;B,A;
cycenHy cTpanu AjA,Ajp, mobuja ce

Bs

As

Cn. 20.

3Be3foiuku  meHtarpam  A;B,B3B4BsBsAsA4B7A; m  oaroeapajyhm  menrtarpam
A1BsB;B;3As. Kako je uBuia AjA; je 3ajeJHUYKA 3a OBa J[Ba 3BE3/10JIMKA MTOJUTIOHA KOJU Ce
HE Haja3e y WCTOj paBHH, TO je OHAa HHUXOB mpecek ayx. lIpema nedununuju 3. Ta
3ajelHUYKa JYX je CTpaHWIla 3Be3/acTe MOJUTrOHANHE JIMHUje. AKO Ce CTPaHHIIE CBHX
OBHX 3BE3/IaCTUX IIOJMTOHAJHHUX JIMHHUja CXBaTe€ KAao HWBHUIE 3BE3JOJHUKE IMOBPILIU W3
nedunuimje 14., OHAa je Ta MOBPII CJIOKEHA U 110 aHAJIOTH]U Ca 3BE3JaCTHM IOJIMTOHUMA
u no aedpuHunyju 11. Moxe ce 3BaTu 36e30acma noauedapcka nospus. Tana cy meHa
TEMEHa CaMO TeMEHa porjbeBa mpee Bpcte. OBy moBpi hemMo y Ja/beM TeKCTy CXBaTaTh Ha
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o0a HaumHa. Hamomenumo na je nwa Ci. 20. jegHa o NpPaBWIHUX 3BE3AACTHX
NoJIMeJapCKUX MOBPILIH U O 10j hie ce joun pacmnpaBibaTH.

[Ipe yBohema mojMa MpPaBMIHOCTH 3BE3JACTHX IOJIMEAAPCKUX IIOBPINH, a HE
nonuenapa, jep he mojam momuesapa OMTH TPETUPAH UCKIBYYMBO Y CMHUCTY AcehUHHIINjE
12., HaBOAMMO TPH M3Y3E€THO 3HAUajHE TEOPEME O TOTUEIPIMA.

Teopema 8. (Jlomanauhea). Heka je I1 nmpousBossan nonuenap. [loctoju paBaH Ha Kojy
ce Moxe monuenap Il oproroHamHO MPOjeKTOBaTH TakO Ja Ce HHUKOja JBa TEMEHa
MoJIMe/Ipa He TIPOjeKTyjy y HUCTy TadKy U Ja Ce HHjeJHa CTpaHa MoJHepa He MPOjeKTyje y
IYXK.

Joxa3. Hexka je II nmpousBospan monuenap u A jeqHo meroBo teme. Heka cy, masee, Kpo3
TeMe A KOHCTpyHCaHE TpaBe TapajeiHe CBUM mpaBama ojapeheHuM ca Omio koja 1aBa
TEMEHa MOJIMe/Jpa U CBE paBHU MapayiejiHe ca paBHUMA cTpaHa. Ty ce yOpajajy u cBe mpeBe
onpeletie TeMeHOM A | CBe cTpaHe Koje caapke Teme A. Heka je | mpaBa pasmuuuTa o
CBHX ITOMEHYTHX MPABHX, M HeKa mpasa | He JeXu HU y jeHO] O KOHCTPYHCAHUX PAaBHU
kpo3 Teme A. Kako je Opoj TemeHa monuenpa U Opoj BEroBUX CTpaHa KOHAYaH, TO OHJA
TaKBa Tpasa 1moctoju. Heka je y npousBosbHa paBaH HopMaiHa Ha mpaBy |. Jlokaxumo na
C€ OPTOTOHATHOM IIPOjeKIIMjOM OBOT TIOJHEIpa Ha paBaH Y

1) merosa TeMeHa MPOjeKTYjy Y pa3InuuTe Tauke U
2) ma ce HUjeHA CTpaHa He TIPOjeKTyje y AYXK.

1) Axo Ou ce 1Ba pa3nMyKrTa TEeMEHA MPOjEKTOBAJIA Y UCTY TauKy, OHJIa ce 00a TeMeHa
Hajla3e Ha MCTOM MPOjEeKIMjCKOM 3paKy WM Pa3IMYUTH MPOjEeKLHUjCKH 3pald MPOIUpy
paBaH Yy y wucroj Tauku. IIpBy MoryhHocT ombarfyjemo, jep ©u Tama mpaBa | Owmma
napaJieHa jeiHoj mpaBu ojpeheHoj pa3InuuTHM TEMEHUMA TOJIneIpa, WTo je Hemoryhe ¢
003upom Ha u3bop mpase |. JIpyra MoryhHOCT MOBJia4M J1a y MCTOj TA4KH TOCTOjE JBE
HOpMaJie Ha UCTYy paBaH, IITO je TI0 M03HATOM CTaBy U3 reoMeTpuje Hemoryhe.

2) Ako Ou ce jeHa CTpaHa IMoJIke/pa MPpojeKToBaia y AyK, OHIa Ou ce, Ha OCHOBY 1)
0ap TpH TeMEHa Te CTpaHe MPOjeKTOBaIa y TPH Pa3IMYUTe Tauke Te JyxkH. [Ipojekuujcku
3pal OBHX TeMEHa Cy MeljyCOOHO IapalieiHe MmpaBe jep ¢y HOpMaJIHE Ha IMPOjeKIIU]jCKY
paBaH v. JIBe o1 oBuX npaBux ojapel)yjy jenny paBan [ koja caapxu npaBy oxapeheHy opom
JTy’KU Ha KOjy je cTpaHa mpojekToBaHa. Tpeha o1 oBUX mpaBuX caapiKu jeHy TauKy paBHU
B onmpehene mapanenHuM NpaBama W TapalieliHa je OBHM IpaBama, Iia IpeMa TOMe U OHa
JISKW Y UCTOj paBHU. PaBaH Koja cajipiku mpaBy HOpPMAJIHY Ha JIPyTy paBaH je HOpMalHa
Ha Ty paBaH. [Ipema Tome, paBaH [} je HopMajHa Ha paBaH Y. [IpeMa KOHCTPYKIMjU paBHU
Kpo3 TeMe A, IOCTOjU paBaH napajienHa ca pasHu P. Ilo mo3HaTom craBy U3 reoMeTpuje
OBa paBaH je HOpMaJHa Ha paBaH y. Takole, 10 IO3HATOM CTaBY M3 '€OMETPHje OBa paBaH
caapXKu HOpMaJly U3 TeMeHa A Ha paBaH v, a To je mpasa |. Jlakie, mpoTUBypedHOCT, jep
npasa | He 1K HU y je/IHOj paBHHU KOja je TmapajiesiHa paBHH cTpane. [
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Teopema 9. Axo je t Opoj Temena monumenpa I1, onaa je 30Mp HETOBUX UBHYHHUX YTIIOBa
(t-2)360°.

Joxa3. Hexka je monmuenap I1 mpojexToBaH Ha paBaH y 1moj ycioBuMa teopeme 8. (Bumern
Cn. 21.). Tapna ce cBaka MBHIIA TPOjEKTyje y QYK M CBaKa CTpaHa y MOJHMIOH Ca MCTHM
Opojem Temena. Takohe creau na he y mpojexnunju 6uty uctr 6poj MONIUTOHA Ka0 U CTpaHa
nonuenpa. Kako je monmuenap orpanmueHa Qurypa, To je OHAa W MPOjeKIfja orpaHnIeHa
OyXHMa paBHa ¢urypa Tj. pyO0 Tpojekuuje je MONUroHajiHa JWHHja. AKO pyOHa
NOJIMTOHAJIHA JIMHUja nMa K TeMeHa, OHJla ce y YHYTpPalIkOoCT pyda mpojekryje t-k remena
nmonuenpa. 30Wp YHYTpalllbHX YIJIOBa I[IOJIMTOHA 3aBHCH CaMmMO Of Opoja TeMeHa
(ctpanuna). Kako cy MBHYHM YITIOBH TONKEApA yjeHO U YHYTPalllbU YIIOBH CTpaHa, TO
je oHAa 30WMp MBUYHHUX YTJIOBA MOJHEIpPa jelHaK 30Upy CBUX YHYTpAIBUX YIIIOBa CTpaHa,
npeMa TPEeTXOTHMM 3aKJbydluMa ¥ 30MpYy CBUX YHYTpAIllbHX YIJIOBA ITOJMIOHA
npojexnyje. Jeman O6poj cTpaHa A0 KOjUX MPOjeKIUjCKU 3panu Aonmupy 0e3 mpoaopa Kpo3
VHYTPAIIKOCT IMOJHEApa MPOjeKTyje ce Yy BUAJbUBE IOJIUTOHE
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npojeKumje, a Apyru y HeBuasbuse. U jeanu u npyru umajy oapehen Opoj moiauroHa Koju
UMajy jelHy 33ajeHHYKYy CTPaHUIy ca 10 jeJHOM CTpaHuIloM pyba mpojekiuje. IIpema
TOME, YHYTpallllbl YTJIOBH DPYOHOT TOJNWTOHA IMPOjeKIHje IMOKPUBEHH Cy JBa IIyTa
VHYTpaIllbUM YTJIOBUMa TOJWTOHA TpOjeKIdje, ma WX Tpeba ABa mMyTa ypadyHaTH y
ykynaHn 30up. CBako ox octanux t-K Temena je Teme jemHor Opoja TOJNWTOHA YUjU
YHYTpAIIBH YIJIOBU KOJ TOT TEMEHA YMHE IMyH yrao. Ha ocHOBY Teopeme 2. M Ha OCHOBY
MPETXOTHUX 3aKJby4aKa je Taja 30Mp NBUYHHX YTIIOBA MOJIMEpa jeTHAK

2:(k -2) 180°+ (t - k) -360°= (t - 2) *360°. O

Jlema 1. Bpoj uBnuHuX yrioBa Ouio KOT monuesapa JBa myTta je Behu on Opoja meroBux
UBHIIA.

Joka3. CBaka cTpaHa Mojueapa UMa HCTH Opoj YHYTpalbHUX YIJI0Ba, KOjU Cy M UBUYHHU
YIJIOBU MOJMEApa, W cTpaHuna. Kako je cBaka CTpaHHMLIa CTpaHe Tj. MBHUIIA IOJIHEApa
3ajeIHUYKa 3a TayHO JIBE€ CTpaHe, TO jeé OHJa CBaKa MBHIA Y YKYMHOM 30Wpy y3eTa JBa
myTa, 1a je oHaa Opoj MBUYHUX yTIIoBa aBa myTa Behu o Opoja uBua monueapa. [

Teopema 10. (OjuepoBa). Ako je t 6poj Temena, i 6poj uBHIA, a S 6POj CTpaHa MOJHEIPA
I1, onga Baxu t-i+s=2.

Hoxa3. Hexa nonuenap I1 uma s cTpaHa 1 Heka mpBa cTpaHa uMa M; cTpaHuia (yrjiosa),
apyra My, UTA. s-Ta Ms-Ta M cTpanuna (yriosa). Taga je 30Mp CBHUX WBHYHHUX YIJIOBa
jemHak 30upy YHYTpallkhiX YIIIOBA CBUX CTPaHa Tj.

(M;-2)180%+(m,-2)180% "+ (M,-2)'180° = ( my+ my+ "+ m,) - 180°%-s - 360°=
=2i"180%5360°.

3anmu u3pas je nooujeH Ha ocHoBy jeme 1. Ha ocHoBy Teopeme 9., oBaj u3pas je jenHak
(t-2) 360° ma omma Baxu 2 i 180%s -360° = (t - 2) - 360°. [lesbemeM OBe jeqHAKOCTH ca
360° qobujace i-s=t-21j.t—i+s5=2.0]

YoOuuyajeHo je na ce 0poj TeMeHa nojuepa ooenexana ca No, 0poj uBuia Ny, a 6poj
ctpana ca N,. Taga ce Ojneposa ¢opmyna mume No- N; + N, = 2.

Teopeme 8., 9. m 10. mMmajy mocebaH 3Hauaj y mNpoyd4aBamy TmoiUenapa H
MOJIMEJapCKUX HOBPILIN. 3aHEMapHBambe 3Hauaja OMII0 KOje O BbHX IOBOAU 10 030MJBHUX
HEeJIOyMHIIa y MpoTjalaBamy nojueapuMa Gurypa Koje cy HajJuK noiuenapuma. Teopema
8. IpeIcTaBIba OCHOBY 3a JI0OPO IPOjeKTOBAME.

5. IIpaBUITHOCT MOJIMEAAPCKUX (purypa

Y nedpuHHMCamy NPaBUIHOCTH TOJHENAPCKUX IOBPIIM W TOJHENapa Y4ecTBYje
MPABIITHOCT CTpaHa KOja HE MPaBU CMETH:E MPABHIIHOCTH HU KOJ KOHBEKCHHUX HH KOJ
3BE3/IaCTHX TOJIMEapCcKuX MoBpim. MelyTuM, porasb Huje moromHa Qurypa 3a
JNeuHUCAakhe MPABIIIHUX 3BE3/IaCTHUX MOJUENapCKUX MOBpIIH. [IpaBHITHOCT KOHBEKCHHX
MoJIMeIapa 3axTeBa MPaBITHOCT POTJhEBa, & pOrajb j€ MPABUIIAH aKo je MPBE BPCTE U UMa
jeHaKe WBUYHE YIJIOBE U jeJIHAKE TUEAPE Tj. aKO je KOHBEKCAaH M MMa jeJIHaKe MBHYHE
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yrinoBe. Koj 3Be3gacTux TMOMUENapCKUX IMOBPINU CE T0jaBJbYjy U POTJBEBH KOjH HHUCY
KOHBEKCHH. 300T ToTa ce yBOAHU 10jaM TeMEHE (Qurype.

Hdedununuja 15. Axo cpequinra CBUX MBHIA MTOJMEAAPCKE TIOBPIIH KOj€ MOJIa3e U3 UCTOT
TEMEHa JIe)K€ Yy HCTOj paBHM, TajJa ce€ TMOJIMIOHAJHA JIMHHWja JOOWjeHA peloM
HaJI0BE3WBAKEM JYKH KOje CIajajy CpEOuIlTa Koja JIeKe y WCTOj CTPaHU 30BE memMeHd
@ueypa. llog Temernom ¢urypom hemo, takohe, mompasymeBaTH U MOJUTOHAIHY JIMHU]Y
noOWjeHy Ha UCTH HAYMH O] Tayaka Koje JISKe Ha MBUIAMa U JEIHAKO Cy yAaJbeHEe O]
TEMEeHa.

JacHo je ma cy Temene ¢urype u3 oe nedpunuImje MeljycobHo camune durype, a 1a je
TeMeHa ¢urypa noOujeHa on cpedumuTa mpeacTaBHUK kimace. Ha Cn. 21. nmata je
mpojeknyja TeMeHe (Urype y HapaHiactoj 0oju, anu je TeMeHa (urypa W METOyrao
03Ha4YeH I[PHOM 00jOM KOjH j&é XOMOTETHIAH IPBOM.

HMedpununmja 16. ITonuenapcka noBpin (KOHBEKCHA WJIM 3BE37acCTa) j& NPABUIHA aKO U
CaMo aKo Cy joj CBe CTpaHe MPaBHJIHH MOJUTOHU (KOHBEKCHH WJIM  3BE3JIOJMKH) Ca UCTUM
Opojem cTpaHHIIa ¥ CBE TeMeHe (pUrype MpaBUIIHE TOJIUTOHAITHE JTUHH]€.

HMepunummja 17. [IpoTe3ame cTpaHa MpaBWIHE MOJUEAAPCKE MOBPIIN KOjUM ce no0uja
NpaBWJIHA 3BE3/acTa IOJHEIapCKa TOBPII 30BE 36e30uuaibe TOJA3HE TOJIHEeIapCKe
MOBPIIIH.

[Topex noOujama NPAaBWIHUX 3BE3JACTHX MOJMENAPCKUX MOBPLIM 3BE3IUYAEHEM
MOCTOjU ¥ TIOCTYIAK KOjU Ce 30BE Cmpauuyerbe W KOjU je HEIMTO KOMIUIMKOBAaHUjU Of
3Be3/IMYamka. 3a JOOHjamke MPABIITHUX 3BE31aCTHX TONIMEAaPCKUX MTOBPIIH KOopUucTrHhe ce y
OBOM TEKCTy caMo 3Be3anuame. [loncernmo ce IllneduujeBux o3Haka 3a MpaBHIIHE

nonuenapcke ToBpmiM. Ako je {p} o3Haka cTpame, a {q} O3HaKa TemeHe (urype
TIpaBUJIHE TMOJHENapcKe TOBpmH, oHa je 1{p,q} Illmednmjea o3Haka mpaBWIHE

noJieJlapcke MOBPINK. 3a MpaBUIHE 3BE3/IacTe IMOJIMEeNapCKe MOBPIIM TA4YHO jellaH O
OpojeBa p wmnm ( Moke OWTh panuoHanan Opoj. IlpaBuimHe 3Be3gacte momuenapcke
nmoBpIH He oxpelyjy monuenap y cmuciy nepunuimje 12.

6. [IpaBuiiHe 3Be31acTe MOJIHEeJAPCKe MOBPIIU

VY 0BOj TaykM HAOAMMO CBE MPABWIIHE 3BE3JIACTE MOBPLIM M HBHHUXOBO JOOHMjame O]
MPAaBUWIHUX KOHBEKCHHX IOJMENAPCKUX IMOBPIIM 3Be3auuameM. Jla Om ce To mocTurio
Tpeba pa3MOTPHUTU CBE NpaBe MO KojuMa he paBaH jeHE CTpaHe oJpeheHe NpaBHIIHE
noJiejapcke MmoBpiH cehn paBHH CBUX JIPYTHX CTpaHa U U3 MPOTe3amha CTPaHe U3/IBOJUTH
MPaBUITHE TIOJIMTOHE OIpaHMYCHE OBUM ITpaBaMa. 3a MPaBUIIHH TETpaeaap U KOUKY jeJuHe
IpaBe 10 KOjUMa ce CeKy PaBHH CTpaHa cy npase ozpeleHe uBniama (Ko KOLKE Ce paBHU
HaclpaMHHUX CTpaHa M He ceKy). 300r Tora 3a NpaBUJIHH TETpaenap U 3a KOLKY He 1OCToje
3Be3IMYama KojuMa Ou ce JjoOwie MpaBWIHE TOJHEJapCKe TOBPIIM. 3a IPaBUIHU
OKTaenap MOCTOjH 3BE3INYAE, ali OHO HE Jaje TOJUeIapCKy MOBPII (0 OBOj MOBpIIH he
ce TOBOpUTH KacHHje). Jlakie, ocTajy caMO MNpaBWJIHHM JAOJAEKaeAap W NPaBUIIHU
uKocaenap.
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6.1. MaJu 3Be3xacTv 10o1eKaenap {25} .

Teopema 11. 13 mpore3ama CBHX CTpaHa MPABWIHOT JOJIeKaeApa MOXKE Ce H3/IBOjUTH
CKyT MPaBUJIHUX 3BE3I0JIMKUX MEHTArpaMa 4uja yHUja NMpeCTaBsba MPABUIIHY 3BE31aCTy
MOJINEAAPCKY TTOBPIIL.

Joka3. Heka je A,A4AsAgAjy jemna crpana mpaBwiHor npojaekaenpa (Cn. 20.) wu
A A10C1CoB; m AgDiD,D3Ag wmoj cycenne ctpane. PaBan crpane A;AsAgAgAjg ceue
pexoMm npyre ABe cTpaHe 1o mpaBama A,Ajg M AgAg. OBe JBe TIpaBe CeKy Ce y TauKh Ag.
Crpana A;A3AsAgAqg je Tama poTerHyTa 3a Tpoyrao AjgAsAg KOjH je jeTHAKOKpaKH, jep
Cy YIJIOBU Ha OCHOBWIM AgAjg jETHAKU KAO CIOJHAIIEHHM YIJIOBH MPABHIIHOT TIETOYTJIA, A
je AgAg=AjpAg HMctum moctynkoMm ce ctpana AA;oC,C,B, mpexo crpanmme Ai;oCy
npotexke 3a Tpoyrao A A A, Koju je, takobe, jenmakokpaku, ma je AgA; = DiA[.
Tpoyrnosu AjpAgAg u A;D,Ag cy monymapru, na je AgAy = AgAg . Kako ce Tauke Ag n
Ag' Hajla3e Ha MPECeUHO] MpaBu paBHU cTpaHa A AzAsAgAg 1 AgD1D,D3Ag u kako cy ca
HCTe cTpaHe Tauke Ag, TO CE OHJIa OBE Tauke Mokiarnajy. Ha uctu HauuH ce mokasyje na u
paBHU ocTamuXx cTpaHa cycemuux crpaHu CiAjpAgD3E; campike tauky Ag. Ilporesamem
ctpana A,A1iCiCB; u AgD1D,;D3Ag mpexo crpanuna AAjy u AgAg peom jnoduja ce
tauka B;. Jlakie, npoTe3ame OBe IBE CTPaHE MMa JIBE 33jEIHUYKE O] MPOTETHYTUX TadakKa.
Kako cy oBe JBe cTpaHe jojekaeipa MPOU3BOJHHO HM3a0bpaHe, TO OHJA OBaj 3aKJbydak

Ba)kd 3a OWJIO Koje JIBE CTpaHe Jo/eKaeipa 4Wje ce  paBHU ceky. M3 jemHakokpakor
TPOYTJIa HACTAJIOT MPOTE3ameM Jo0Hja ce:

A, = a a  2a _a(\/§+1)_d
2cos72° 2\/3—1 J5-1 2 ’
4

r1e je a uBHIA JojJeKaenpa, a 0 qujaroHana meroBe MeToyraoHe crpane. Ilporesamem
ctpane A;AsAsAsA1g IPEKO CBUX HEHUX CTpaHMIA, CBAKa CTPAHMIIA C€ MpOyXkaBa y oba
cMmepa 3a OyxuHy aujaroHane. Ha ocHoBy Teopeme 7. oBaj mocTymak jaaje IpaBHIIaH
3BE3/1aCTH IIEHTarpaM 4uja je Ay>KHHa CTpaHHIIE jeHaKa

\/§+1

a+2d=a+2a-

=a+a 5+a=a(2+\/§).

Kako je crpana AyA;AsAgAiy MPOU3BOJBHO M3a0paHa, TO CE OHJIA OBHUM IIOCTYIIKOM CBE
CTpaHe JoJeKaeapa 3BE3IM4Yajy Yy NPaBUIIHE IIEHTarpaMe CTPaHUIIEC IYKUHE a(2+J§).

IIpema TOMe, cBM meHTarpamu cy moayzaapHu. Kako cBaku ImeHTarpam JIeXd y jeTHO]
CTpaHHM J0JIeKaeIpa, a Kako je CBaKa MBHLA JOJeKaeapa 3ajeJHUYKa 33 TAYHO JIBE CTpaHE
W CBaka CTpaHWIIA MEHTarpama IMpeJCcTaBiba MPOLyKemhe HBUIE J0jeKaeapa, TO je OHja
CBaka CTpaHHMLA 3BE3AAaCTOr MIEHTarpaMa 3ajeJHUYKa 3a TayHO JIBa 3BE3/0JIMKA
neHrarpama. Kako je cBako Teme jemHOr IEHTarpamMa 3ajeJHHYKO 32 jOII 4YETHPHU
neHTarpama, a Kako cBaka JiBa IeHTarpama KOju JIe)Ke y HelapalelTHUM paBHHUMa UMajy
JIBa 3ajeJJHMYKA TEMEHa, TO je OHJA jeJaH IEeHTarpaM IOBe3aH MPEKO TEMEHa ca JIeceT
JpYyTUX IEHTarpaMa Tj. ca CBMa OCHM Ca OHHM KOj€ JIeXKH y MapajieaHo] paBHH.
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IMokakuMo Jia je yHHja CBHX OBAaKo JOOWjeHHMX MMEHTarpama MOoBe3aHa MOBPII Y
cvuciy nedunuimje 10. J[Ba TemeHa wuWCTOT mEHTarpama Cy IIOBE€3aHa CTpaHUIAMa
3BE3JIaCTOT MeHTarpama. /IBa TeMeHa cTpaHa Koje Cy IoBe3aHe TEMEHOM Cy TIOBe3aHa, jep
Ce Off jeqHOr TeMEHa [0 3ajeHHYKOT TeMEHa JOJIa3W Ha TMPBU HAYWH, O] 3ajeTHHUYKOT
TeMEeHa 10 APYror ce J0jia3u ONeT Ha NpBUM HauWH. [IBa mMeHTarpama y mapajelHUM
paBHMMa Cy TIOBE3aHH jEJIHWM OJ OCTAIMX JeceT IMeHTarpama. Jlakie, yHHja OBHX
JIBAaHACCT TICHTarpamMa je nosimeaapcka nospi. Kako cy TeMeHa jeiHe cTpaHe JoJieKaeipa
jeIHaKo yJaasbeHa oJ] oaropapajyher reMeHa oBako J00MjCHE MONMHEIApCKe TOBPIIHU, TO je
oHJa 1o JneduHUIMjKU 15. OBaj MpaBWIIHU MeToyrao TeMeHa ¢urypa. Beh je peueHo na cy
CBU TIEHTarpaMH TPaBWIHHM, A je JOOHMjeHa MOBpPII MpaBHIIHA 3Be3/acTa MOoJHemapcKa
nospi. [

Jedununuja 18. Jesepo monuenapcke MOBPIIM je MaKCHMMAalTHO KOHBEKCHO TEJO KOje
OrpaHMYaBajy paBHU CTpaHa MOBPIIH, a Ky/iuwme MUHUMATHI KOHBEKCAH MOJUEap KOjU
CaJip’Ku TEMEHa TIOBPIIIH.

I[paBusiHa 3Be3/1acTa moMeapcka noBpin 100ujeHa Ha ocHoBy Teopeme 11. 30Be ce

manu 38e30acmu 0odexaeoap u uma lllnedaujeBy o3HaKky {25} Tj. CTpaHe Cy NMpPaBUJIHU

MEHTarpamu, a TEeMeHe (QUrype IpaBUIIHU NIETOYTJIOBH.

Ha ocHoBy Teopeme 11. je3rpo Manor 3Be3macTor JojACKaeapa je MpaBUIIHH
nonekaenap. Kyhuiire maior 3Be3gactor Jojckaejpa je NMPaBWIHM WKocaemap;, oBo he
OouTtn okazaHo y 6.2.

6.2. Betuku goaexaenap {5%}

Teopema 12. 3Be3nmuuameM Major 3Be3[acTOr JOJAEKaelIpa, TaKo IITO Ce CBaKa HEroBa
CTpaHa MPOTEXe A0 MPABWIIHOT METOyrua, Mo0rja ce MpaBWIIHA 3BE3/lacTa TMOoJMenapcKa
MOBPIII.

Joxka3. Heka je nentarpam Aj;A;Az;A4As jeqHa cTpaHa MaJior 3Be3/IacTOr JOAEKaenpa,
neroyrao B;B,B;B4Bs crpana nmomekaenpa oa Koje je HacTao MeHTarpam 3BE3UYAEHCM
nonexaeapa u C; Teme koje oarosapa crpanu BiB,;B3BsBs y Tom 3Be3auuamy.
[Ipore3amem nenrarpama A3 A,A3A4As 3a Tpoyrinose AiBiAy, AsBrAjr, ABsAs, AsBjAsz u
A3BsA; mobuja ce metoyrao AjAsA,AsAs. [Ipema Teopemu 11., ctpanuie neHrarpama cy
no0ujeHe Ipoay)KaBamkbeM MBHIIA J0JIeKaeapa 3a IyKUHY HBEroBe JujaroHale, mna cy Jy)u

A;B1 u B1A, nyxune jenHake 5;1 Kao U CBe Ay>XKU Koje crajajy oxrosapajyha remena

ctpane B;B,B;B,Bs nonekaenpa u nenrarpama A;A,AzA4As. U3 Tpoyrima AjB1A, je Taga

AA = 2~£\/§—2+1E~sin 54° = (\/g +1)a~cos36° = (Jg +1)(‘/gil)a - (3“/5)3 ,

2
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jep je yrao A4B;A; yHakpcaH ca yHYTpaIllbMM YIJIOM IPaBHJIHOT METOYIIIA, A je mpema
tome jemmax 108°. Tama je cBaku yrao Ha ocHoBuIH Aj;A, Tpoyrma A;BiA, jennax
36°. Kako je m yrao mentarpama jemHak 36°, To je omma yrao A;A4A, meroyria
A1A4ALAsA3 jenHak 336° = 108°. Ha wicty HaumH ce MoKazyje Jia Cy CBe OCTalie CTPAHHIIE

neroyrna AjA4A,AsA; jemHake @ Tj. cBe cy MeljycoOHO jemHake W CBU

yHyTpamsu yriosu cy no 108°. TIpema Tome, netoyrao A;A;AzAsA; je paBuIaH.

M N~ A

e

WAL \
LA
A »g%}/vl/

Cn. 22.

Kako je nenrarpam A;A;A3AsAs TpOM3BOJBHO H3a0paHa CTpaHa Major 3BE31acTOr
JoJieKaeqpa, TO Cy OHJa CBH IETOYIJIOBH JAOOMjEHH Ha OBaj HAYMH MPABUIHU (M UMajy
jennake ctpanuie). Kako je C; teme koje oaroeapa crpanu B;B,B;B,Bs, T0o cy onma

. 5+1
0oune upuie nupamune C;B1B,B:B4Bs nyxune jeanake 5 , 1a Ha UCTH HA4YMH Kao

3a cTpaHulle neroyria AjAzAAsAz ciaenu aa je C1A; = C1A; = CiA3 = CiA, = CiAs.
[Ipema TOMe, OO4HE CTpaHe OBE NMUpPAMHJIE CYy jEeHAKOCTPAaHWYHU TPOYTJIOBH, a METOYrao
A1A4A2AsA; je Temena durypa 3a Teme C;. Kako je C; mponsBosbHO TeMe U3 ckyma o 12
TEMeHa, KOJIMKO UMa CTpaHa JiojeKaepa, TO OHJIa CIIe/N J]a CYy TEMEHa MaJIOT 3Be3/1aCTOr
Jojiekaeqpa Takohe W TeMeHa NpaBHIIHOT HMKocaenpa (BUueTH 3aBpuierak ox 6.1.). Ha
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OCHOBY TPETXOJHHX 3aKJbydaKa CIIeJU Jla HecycelaHe OOYHE HMBHUIIE 3aKiamajy yrao O
108°, 1a cBaxe JBe 01 OBUX HBHIA OApel)yjy MeT MeToyrIoBa KOji CeKy paBaH MeHTarpama
A1A;A3A4As IO cTpaHWIIaMa TOT TEHTarpama Tj. Taj MeHTarpam je TeMeHa (urypa Kon
TemeHa C; TOBpIIM CauMmbEHE OJf HaBEACHUX IETOyIioBa. Jlakie, monmenapcka MmoBpI
KOja TpeICTaB/ba YHHjY CBHX OBHX IETOYIVIOBA je MpaBHJIHA. Ta mojmenapcka moBpLI ce

30B€ genuku dooexkaedap v werosa lllnednmjeBa o3Haka je {5;} .

6.3. Beanku 3Be31aCTH J0/ieKaeaap {23} .

Teopema 13. 3Be3nuuameM BEIMKOT JOACKaenpa, Tako IITO CE CBaKa HEroBa CTpaHa
OpOTeXKE 10 MNPABHIHOT 3BE3JOJMKOr IEHTarpama, Jno0Wja ce TpaBHIHA 3Be3JacTa
MOJIEIaPCKa MTOBPIIL.

Hoxa3. Heka je B;B,B3B4Bs cTpana Benukor gonekaenpa (Cn.23.).

JA

)

B\ e
QY
N

74 ’
SN

IR

S\

A
P
NG
18 /A\\
TN
2 \y As

Cn. 23.
[IpoTe3amem oBe cTpaHe HA UCTH HAYMH Kao y J0Ka3y Teopeme 11. mobuja ce meHTarpam
A1A,A3A4As. TlonaBibajyhin oBaj OCTyIak Ha ocTajie cTpaHe 100ujajy ce 12 neHTarpama.
[Ipema nokazy TeopeMe 12. cTpaHuUIle METOYraOHUX CTPaHa BEJIMKOT JIojieKaenpa oapelyjy
CTpaHe MpaBHJIHOT MKocaenpa. [lakie, Tpu meToyraoHe cTpaHe UMajy 1O jeJHY CTpPaHHUILYy
Koje oapehyjy jeany crpany ukocaeapa. Ha nctu HaumH kao y noka3y teopeme 11. Mmoxke
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ce MOKa3aTH Jia MPOTe3amka OBUX TPHjy METOYraOHUX CTpaHa Jajy IMeHTarpaMme Koju uMajy
jeaHo 3ajeqHUYKo Teme. [Ipema ToMe, cBako TeMe AOOMjEHHX MEHTarpama je 3ajeIHUYKO
3a Tpu meHrtarpama. Kako je Tama cBako TeMe jeHAKO YAaJbeHO O TEMEHa TPOYraoHe
CTpaHe MKOcaeapa, TO je OHJa CTpaHa MKocaeApa TeMeHa (purypa MOBpIIM Koja je yHHja
oaroeapajyhux 3Be3NOJHMKHMX IeHTarpamMa. Kako cy MeToyraoHe CTpaHe BEIHKOT
JoJieKaepa mpaBUiTHe, TO CYy OHJIA ¥ TIEHTarpaMu A00HjeH: o ’huxX npaBuiHu. [lotpedbHO
je jom mokaszaTd Ja je JoOHMjeHa MmoBpII moBe3aHa. Kako cBakoj CTpaHM HKOcaeapa
OJroBapa IO jeJHO TeMe NoOWjeHe MOBpIIM, TO OHAa oBa moBpm uma 20 TemeHa.
CBaka cTpaHa MOBPIIX je TPEKO jeJHOT CBOT TEMEHa MOBe3aHa ca ABE Apyre CTpaHe, a
KaKo Ta CTpaHa UMa IeT TeMEHa, TO je OHa OHJAa IOBe3aHa ca JeceT APYIHX CTpaHa.

[Tapanenna crpaHa OBOj je IOBe3aHa ca CBAaKOM OJ OBUX JECET CTpaHa, Ma 3a CBaKO TeMe
jeIHe O] MapaJieHUX CTpaHa MOCTOjU Oap jeHa CTpaHa Of OBUX JIECET KOja MOBE3yje Te
nmapanenHe crpaHe. Jlaxie, moOujeHa TOBPII je TOBe3aHa, CTpaHE Cy jOj MPaBWIHU
MEHTarpamMm, a TeMeHe (urype jemHakOCTpaHWYHH TPOYTJIOBH, Ma je TpeMa ToMe
npaBwiHa. [lonmenapcka mospin goOWjeHa Ha OBaj HAYMH 30BE CE BEIUKU 38€30ACmU

. 5 .
0odexaedap v uma lllnednujeBy o3HaKy {53} . VlBuiia Benmukor 3BeacTor JAojeKaeapa je

30Wp MBHIIE BEHMKOT JI0JIeKaepa U lEerOBe JBOCTPYKE J¥jaroHae:

o - 3++/5 iy 3+v5 1445 o 3++/5 (2+£)al:11+5£a |
2 2 2 2 2
IJIC j€ a UBUIla MPaBUWIHOT Jojekaenpa. [

Ha ocnoBy Teopema 11., 12., 13. jesrpo cBake 0 OBUX MPABWIHUX MOJHEIAPCKAX
MOBPINK je MPaBUJIHU J07ieKaeaap, jep Cy CBa MpoTe3ama BpIleHa Y paBHUMA CTpaHa
nojekaenpa. Kako cy TemMeHa mMajor 3Be31acTor JIoJieKae/ipa | BEJIUKOT JI0JIeKae/lpa HCTa,
TO j& OHJIa ’bUXO0BO KyNHIIITE MPaBUIHUA UKOCAEIap.

Ha ocnoBy Teopeme 13. kyhwuinTe BeTUKOT 3BE3IaCTOr JIOJCKAacapa je MPaBHIHU
Jojiekaenap.

Pasmunsbame 1o aHajIOrHju OM MOTJIO Jia JIOBEHE /0 3aK/bydKa Jia Ce OBaj MPOLEC
3BE3IMYAba MOXE MPOMYKUTH Yy OeckoHauHOCT. MeljyTuM, 3Be3IUYamEM MMEHTarpama
BEJIMKOT 3BE3/IaCTOr JOjeKae/pa J00Hujajy ce MEeTOYIVIOBH YHje Cy CTPaHUIE TYXKH KOje
HUCY CTpaHHIIe MeHTarpaMa 1 ca khUMa He JIeXe Ha UCTOj NMpaBu. T MeTOyrIoBH MOpajy
Ja JIeKe Yy paBHMMa pa3IMYMTHX IEHTarpamMa Koju HMajy 3ajemHuuko Teme. OBH
METOYTJIOBH HEMA]y 33jeIHUUKUX CTPAHUIIA, jep OU Y CYTPOTHOM paBHH OBHX IMEHTarpama
HuMalie IBe pa3IMuuTe 3ajeHNUKe MpaBe, ma ou ce oBe paBuu moknamnaine (Ci. 23.), mro je
Hemoryhe, jep neHrarpamu oapelyyjy monuenapcky mospi. Jlakie, 1o0WjeHH TETOYTII0OBU
He ucnymwanajy ycioB 2) aedpununmje 11. Ilpema Tome, y3acromHa 3Be3aMvama Koja
moJiaze oJ1 MPaBUIIHOT JIoJIeKae/[pa 3aBpIaBajy ce ca BEIMKUM 3BE3/IaCTHM JIOJICKACIPOM.

6.4. Besiuku nxocaenap < 3, E
Teopema 14. Heka je nzaOpana Owiio Koja cTpaHa MPaBHIHOT MKOcaeapa AOOHMjEHOT O]

TEMEHa U MBULA BEJIMKOI J0jeKaeapa. 3Be3INYameM HKOcaeapa Tako LITO ce OMio Koja
CTpaHa TNpPOTEXE J0 Npeceka MEHe paBHH Ca paBHUMAa OHHUX CTpaHa Koje HMajy
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3ajeJHUYKY CTpPaHUIy ca CTpaHOM Koja je mmapajeHa u3a0paHOj CTpaHH, IoOHja ce
MPaBUIIHA TOJKEAapCKa MOBPIII.

Joxka3. Heka je B;B,Bs nzabpana crpana mpasmiHOT nkocaenpa u B;B,B;B,Bs crpana
Benukor foaekaezapa (ymopean Ci.24, u Cn.245 ). Heka je, name, Oy 1ieHTap OMUCAHOT
(ymucanor) kpyra Tpoyrma BiB,Bs, S; cpemmmre wBmme B;B,, S uenrap
ormcaHor(ymucanor) kpyra meroyria B;B,;B;B,Bs u B; teme crpane B;B,B; cycemne
crpauu B;B;Bs, pu uemy je B; Bpx mumpammie uuja je ocHOBa meroyrao, a Bg Teme
MKOcae/pa ca JIpyre cTpaHe paBHU netoyria. Tama je SS;B;=¢ yrao koju paBaH crpaHe
B;B,B; 3akmana ca pasau neroyria B;B,;B;B4Bs, a omrrap yrao koju mpasa O1S; 3axmamna
ca mpaBoM S;B; je yrao y Kkoju 3akiamnajy paBHM CYCEIHHX CTpaHa HKoOcaelpa Tj.
CYIIEMEHTaH YIIIy TUeApa HKocaeapa.
As

Ar
IS
N
~
~
~
~
~
) )
2
N
N
\
\
N
A,
Con. 24A
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CJ'I.24];.

Y toMm cayyajy je ¢ty yrao koju paBan ctpaHe B;B,Bg 3akimama ca paBHU meroyria
B;B,B3B,Bs. Tana je tpoyrao SS;B; npaBoyriu, ma Baxu:

b [5+245
ss 2\ s 5+2J5 5+2v5 [10-2y5
CoSp=—— = = , singp=,/1- = .
SB, 9@ 15 15 15
2

b je uBmIa nKOCaeapa, OJHOCHO UBHIIA BEIUKOT HojeKaenpa. Jlabe je

sin(p + y) =sing-cosy +cose-sin —JM-Eﬂ/SJ&\EE—
Pty ® v ® Y 15 3 15 3

:1[\/10—2\/5 +2\/5+2\/§J 1J10—2J§+20+8J§+4J2(5—J§X5+2J§)

3V 3 15 | 3\ 3 15 45
1 70—2J§+4J6+2J§ _1\/70—2\/§+4 J§+1_J10+2J§
3 15 9 3V 15 3 15

Tana je
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104245 :J5—2J§ '

= [1-
COS((p ’ 7) \/ 15 15

Ha ocHOBY OBHX BPEIHOCTH CIeIU Jia je Yyrao (+y pa3IM4uT O] MpaBor yria, a mpema
HaynHy u300pa Tauake B; na je omrap. PaBHU CBUX cTpaHa MKocaeapa Koje Cy y UCTOM
monokajy mpema metoyriny B;B,B3B;Bs xao un crpana B;B,Bg 3akmamajy yrao ¢+y ca
paBHH OBOT TeToyria. [lpeMa Mo3HATHM CTaBOBMMa M3 TEOMETPHjE PaBHH CBUX OBHX
CTpaHa MKOcaepa CEKy C€ y jeIHOj TaUKH Koja je BpX MPaBUIIHE MMUPAMUJIE YHja je OCHOBA
neroyrao B;B,;B3B;Bs. Heka je To Tauka Aj;. Tama je S;A; BucuHa OOdYHE CTpaHe Te
MUpaMHUJIe, 11a Ha OCHOBY OJIHOCA eJIeMEHATa NPABUITHE TUPaMUJIC CIICIIH:

9 5+2\/_
2

0[S, - 5 b /3i5+2fi 5+2f)f (2+J_)
s COS¢7+7/ 5 2\/’ 5-2.5 2

Pacrojame Tauke Az ox nentpa O; onucaHor kpyra oko Tpoyria Bi1B;Bg je Taga

|01A3|:d+bf:b@(2+£)+b£:bg§(2+£+%j: bv3(7+3V5)

2 6 6

[Mpumewyjyhu ucTH mocrynak Ha cpenuinta crpanuna B;Bg u B;Bg 1o0mjajy ce Tauke A;

1 A, 3a KOje BaXu
|01A1| = |01A2| = ﬂ?ﬂ) :

Hakine, Tauke Aj, A; 1 Az cy jenHako yaajbeHe ox Tauke O;, ma je tauka O; HeHTap
OIIMCAHOT Kpyra OoKo Tpoyria Aj;A,Asz; NOJYNPEYHUK TOra Kpyra je noOujaHa BpEIHOCT

bv/3(7+345)
6

tpoyrna B,B,Bg, ma cBake aBe o mHX 3aknamnajy yrao ox 120°. Kako momympedHuiim
0:A1, O1A; u O1A3 nexe Ha OBUM IpaBama, TO OHJIa M OHU 3aKJIarajy yrioBe O 120°. U3
yera clien Ja je u Tpoyrao A;A,A; jemHakoctpannmyHu. Heka je crpanmma tpoyria
A1A5A3 obenexeHa ca aq1. Tama Baxxu

a3 _bV3[7+3/5)_ _b(7+35)

3 6 ! 2

. IlpaBe O;A;, O;A; u O1A; Cy cuMeTpaie CTpaHHLA jeJHAKOCTPAHUIHOT

. !3 + \/g }E . )
Ha ocHoBy Teopeme 12. je b = > , TJIE J€ a UBHUIIa NoJla3Hor jJojaekaeapa. Tana je

(345 h(7+3/5) (21+9/5+7/5+15h _(36+16v5)a
4

= = =(9+45)a.
! 2:2 4 (0+435)
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CumerpanmHa paBaH OWJIO KOje WBHUIE MPAaBHIHOT MKOCAEIpa j€é paBaH CHUMETpHje
nkocaenpa (Buzeru [1]). Heka je X cumerpanna paBan usuile B;Bs koja je 3ajeqamyka 3a
JIBE METOYraoHe CTpaHe Bequkor noaekaenpa Bi;B,B;B;Bs u B;BsBgBy¢Bs. Tana cTpana
B;B;Bs 3ay3uma uctu monoxkaj mpema 00a METOyIja, Ma ce Tayka A; 100Hja MCTUM
MOCTYNIKOM Kao U Az camo y oaHocy Ha neroyrao B;BsBgBoBg. PaBHu cBUX TpoyraoHux
CTpaHa MKocae/pa Koje Cy y KCTOM IMOoIoxkajy npema neroyrity B;BsBgBoBg ce Tana cexy y
tauku A;. Ctpana B4BsBg uma uctu mosmosxaj mpemMa OBHM METOYIJIOBUMA Kao U CTpaHa
B;B,Bs, ma mena paBaH caapkm Tauke A; W Az, Ha ocHOBy ocobmHa cumetpuje
MpaBUJIHOT METOYIJIA ClIeau Aa cy Tauke By u By, kao u Bg u Bg cuMerpuune y ogHocy Ha
paBaH 2, 1a cy pasHu ctpaHa B4BsBg u B1B;Bg cumerpuuHe y ogHOCy Ha X, a Kako cy Te
PaBHU pa3IU4YNTE W HHCY MpaJiellHe, TO C€ OHAA CEeKy IO MPaBOj Koja JISKH Y PaBHHU X.
Kaxo oBe paBHHM nMajy 3ajeqHudke Tauke A; U As, TO je oHIa AjAz IpecedHa mpaBa OBUX
paBHH. AKO ce U3BpIIU IpoTe3ame cTpane BiB,Bg Ha Tpoyrao A;A,As, a crpane B,BsBg
Ha AjA3zA4, oHZIA TPOYIIIOBH A1A Az U AjAszA, UMajy 3ajeTHUYKY cTpaHuIily AjAjz. Kako
cy B,BsBg u B;B,Bs jenmHe crTpaHe wKkocaempa Koje MMajy HCTH TIOJOXa)] MpemMa
neroyraoHuM ctpaHama B;B,B;BsBs n B;BsBgBgBs Benmmkor momexaeapa, To je onHma
cTpanunia Aj;As 3ajelHAYKA camMo 3a TpoyrioBe AjA Az u AjAzAy TlporesameM cBHX
CTpaHa MPaBWIIHOT MKOCAe/pa Ha OMICAaHU Ha4MH a00uja ce 20 TpoyrioBa, a Kako CBAKOj
CTpaHU BEIUKOT JOJeKaeapa OJIroBapa jeJHO TeMe OBUX TPOYIJIOBA, TO OHAAa uma 12
TeMeHa koja ogapelhyjy oBux 20 tpoyriora. YHuja cBux 20 TpOyIJiOBa je MOBPII
KOJI KOj€ je CBaka CTpaHHIIa OMJIO KOT TPOYIJia 33jeJHUYKA 32 TAYHO JIBa TPOYIJIA.

Ha ocnoBy mob6mjama Tpoyrima Aj;A,As ox Tpoyria B;B,Bs cnenn ma cy oBa nBa
Tpoyriia 0OpHYTO XOMOTETHYHA Y OJHOCY Ha FUXOB 33j€HUYKH IIEHTAap OMUCAHOT KpyTa,
na cy crpanune B1B, u A;A, mapanenne. Heka mpasa BB, ceue pegom ctpanune AjAz u
AzAz y Ttaukama C; u C; 1j. crpanuna B;B, mporernyra je Ha ayx C,C,. Tama cy
TpoyrnoBu Aj;A;A; u CiC,A; NUPEKTHO XOMOTETHMYHH Yy OJHOCY Ha Tauky As.
Koedunmjent xomoreruje je onHoc Bucune h; Tpoyrima A;A,As u ayxu d koja je BucuHa

tpoyrna C,C,A;. Ilpema ToMe BaxH:
by/3 !2 ++/5 ' a

d- 1
0 = AR (0G| = 60 =% =2 bl 4B).

2

Ha ocHoBy Teopeme 12. je Taga

IC,C,| =

3+2\/§'a_(2+\/§):11+25\/§.a’

IZie je @ MBHIA MONa3Hor nojekaenpa. IIpema Teopemu 13. oBa BpeqHOCT je myKHHA @,

MIBMIIE BEJIMKOT 3BE3/IaCTOr J0jleKae/pa Koja ce Jo0uja MpoTe3ameM UBHIE D Bemukor
noaekenpa. [Ipema tome, xyxx C1C; je MBHIIAa BEIUKOT 3BE3/4ACTOr J0AEKACAPa, IPH YEMY
ce remeHa C; u C, Hana3e Ha jJBeMa uBHLAMa JoOujeHe moBpun. [IpoTesamem ocTammx
nBejy crpanuiia Tpoyria B;B,Bs mo0ujajy ce jomn yeTwpu Tauke, IpU YeMy 110 JBE O]
OBHMX 6 Tayaka JIe)KE Ha CBaKoj cTpaHuim Tpoyria A;A,Az. Kako je u tpoyrao C;C,Az
jeAHAKOCTPaHWYHH, Ka0 U OCTaJI TPOYTJIOBH AOOWjE€HH Ha UCTH HAYWH, TO je OHJa

IC,Ce| = 2-[C, Ay ~[CC| :2.@-%(%4\/3}1: (14545 -9-45kh=(2+ 5.
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Ha ocHoBy pa3zmarpama y 6.3. oBe Tauke cy HeKa 0J] TeMEHa IIPaBUIIHOT J0JeKaeapa Koju
je xyhwmmre Bemmkor 3Be3mactor gonekaenpa. Kako ce tauke C; m Cs  mobmjajy

npore3ameM uBuLa B1B, u B;Bg npeko Temena B 3a nyxuny b €+1 = <2+ \/g }a U Kako

nyx C,Cs He JIe)KM HU Ha jeHOj MBHIM BEJMKOT 3BE31aCTOT JOJCKaepa, TO j¢ OHJIa OBa
JIy’K UBUIIA BeroBOT KyhuinTa Tj. MBHIIa paBiiHOT Aoaekaenpa. [Iporezamem mayxu C1Cs

J5+1 . o
5 no0uja ce oy ddja je Ty>KuHa

LBk 2-(+ vER- Y2 (24 yE)o+ /B h—fo+ 445,

2
a To je ayxuHa cTpanune A;As. Jlakne, uBnna npaswiHor pozaekaenpa C;Cs ce mpoTexe
Ha uBULY Aj;A; nobujeHe mospmm. [Iporesamem CBUX HMBHILA OBOT JoJeKaeqpa Ha
OIMCaHU HauWH 100ujajy ce Ha OCHOBY Teopeme 1 1. MBHUIle MaJoT 3BE3/1aCTOT Jo/IeKaeapa.
Jlakne, TemMeHa W WBHIE J00MjeHE MOBPIIM Cy TEMEHa M HBHUIE MaJor 3BE3JacTOr
nojaekaenpa. Kako cy crpane masior 3Be31acTor jJojeKae/pa MeHTarpaMu, a OBe MOBPIIN
TPOYIJIOBU, TO OHJA OBE JABE MOBPIIM HUCY HcTOBeTHE. Ha ocHOBY Teopeme 11. mo mer
VBUIIA OBUX TOBPIIM HMajy 33jeJHHYKO TeMe 3a KOjeé IOCTOjU CTpaHa IPAaBHIIHOT
JoJieKaeapa 4Mja ce TEMEHa MpOoTexXy y To Teme. Heka je As jeqHo TakBo Teme, a
C3C4C7CgCy jenna TakBa ctpana (Cia. 24,). Hecycenna TemeHa cTpaHe ca H3aOpaHUM
TeMeHOM As opel)yjy jeaHakoCcTpaHUYHH TPOYTao, jep HecyceaHa TeMeHa, Ha npumep C;
u Cy, oapelyyjy aujaroHaiy cTpaHe 3a KOjy je W3BPIICHO MPOTe3akhe TEMEHa CTPaHe Y TeMe
As. IBe uBwmile noBpiiu koje caapxke tauke C; u Cg ca TeMeHOM As oapel)yjy Tpoyrao koju
je xomoternyaH ca TpoyriioM AsC;Co, TIa je OHIa U Taj TPOYTao jeTHAKOCTPaHWYaH Tj. OH
je ctpaHa nobujene nospim. Kako meT oBuX nujaronana ojpel)yjy nmpaBuiaH neHTarpam u
KaKo TIOCTOjH TIET WBUIIA OBE MOBPIIH KOj€ caJip)Ke TeMEeHa IeHTarpama M IeT cTpaHa Koje
caJip)ke OBe JMjaroHalie Tj. CTpaHHIIe TIeHTarpaMa, TO je OHJa OBaj MPaBWJIHU MEHTarpam
TeMeHa (urypa nobujene moBpmu. [loTpeOHO je jomr mokaszatu na je moOWjeHa MOBpII
noBe3ana. Heka je A; mpou3BoJ/bHO M3a0paHO Teme MoBpind. Taaa je TO TeMe MBHUIlaMa
MIOBPIIM TOBE3aHO ca meT oxa octaimux 12. Tux mer TeMeHa, Ha OCHOBY IPETXOJHOT
3aKJby4Ka MpEJICTaBIbajy TEMEHa INeHTarpama 4vja je CTpaHHIa MBHUIIA MOBpIIM. Tana cy
CBaka JiBa TEeMEHa OBe Tpyre oa 6 TeMeHa roBe3aHa Mel)yCOOHO Wi jeHOM HMBHUIIOM
MOBPIIIM WK NMPEKO TeMEHA A; ca JBe uBHIle. JujaMeTpaaHo cynpoTHO TeMe Ajp, Takohe,
onpelhyje rpymy on 6 TeMeHa Koja Cy IMoBe3aHa Ha MCTH HA4WH, IIPH YeMy OBE JIBE TpyIe
HEeMajy 3ajeIHNYKuX TeMeHa. CBako TeMe M3 je[He TpyIe, OCUM TOJIa3HOT A; Wi Ajy,
MOBE3aHO je ca TpU TeMeHa w3 rpyne (jeaqHo je Aj;, a Jpyra jaBa Cy KpajeBu
CTpaHHMIIa TIEHTarpama Kojuma je To Teme 3ajenHuuko). Kako u3 cBakor TeMeHa Iojia3u
MeT WBUIIA, TO OHJIA IOCTOj€ jOII JBE MBHUIIE M3 M3a0paHOT TEMEHa KOje TO TeME WBUIIOM
MOBPIIIM CIajajy ca HEKMM TeMEHOM W3 Jpyre Tpyne. Jlakie, cBako TeMe jeJHe Tpyrie
MMOBE3aHO j€ HU30M HBHIIA ca OMJIO KOjUM TeMeHoM apyre rpyne. [Ipema Tome, nodujeHa
noBpII je rmoBe3aHa. Ha OCHOBY NpeTXOIHHMX 3aKkjbydaka CJIEOH Ja je TO IpaBUIIHA
3Be3aacTa nospm. OBa 3BeJacTa MOBPII Ce 30Be senuku ukocaeoap u uma lllneduujey

y 0ba cMepa 3a TyKUHY (2 + \/g)a

O3HaKy 3,5 N
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6.5. KoHcTpyKIMja BeJTHKOT HKOCaeapa.

IlocTojam-e MpaBUJIHUX 3Be3JACTHUX MOBPIIH.

Co. 25A

Ha ocHoBy Teopeme 14. cTpaHe BETHUKOr MKOcaeapa KOje MMajy 3ajeJHUUKO TeME CEKY
onroeapajyhy crpaHy HpaBWIIHOT JOJeKae/apa, OJl KOora Cy HMBHIIE BEIHKOT HKOcaelpa
HacTalle, 10 JWjaroHajiaMa cTpaHe Jojiekaeapa. HecycemHe crpaHe BEIMKOr MKoOcaeapa
caJipyke MPEeCceuHy TauKy JUjaroHajia CTpaHe JojAeKaeapa, ra Kako cajapike u oarosapajyhe
TeMe BEIIMKOT HWKOcaelpa, TO CE€ OHJla CEeKy IO NpaBOj Koja Cce Haja3d y HEeroBoj
»yHyTpammocTu“. (Peu yHyTpammocT cTaBjbeHa j€ 10J] HaBOJHHKE, jep YHYTPaIlIHhOCT
OBaKBe MOBpIIH jomr HUCMO Jeduuucanu.). Heka cy To (Ha Cn.25,.) ctpane AjA,A; u
A;A4Ag 1 Heka je C;C,C3C4Cs cTpana goaekaenpa koja oaroapa temeHy Aj. Tama ce
ctpane AjA,Az n AjA4Ag cexy o ipaBu AjE;, thoe je E; mpecexk mujaronama C,C; u
C,Cs. Heka je Ag A7 uBHIIAa BeIMKOI MKocaeapa koja caapxu upuiy C,C, momexaesapa.
Heka je jomr M cpeauinte o AgA; ogaocHo ox C;C,. CumerpaiiHa paBaH uBuile Ag A7 X,
mpeMa MNpPeTXOMHUM pe3ydaratuma, caapku Tauke A; u C, Taxobe, tauke A; u Cy4
onpeljyjy MBHIly BEJIMKOT MKOCaenpa Koja JIexkH y paBHU X. Heka je Apyrukpaj Te uBHIlE
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tauka As. Kocunyc yria MC4A; ;=0 je ogHOC TONTyNpedyHrKa Kpyra OIMCAHOT OKO CTpaHe

HSI

\/_+1 10

C1CyC3C4Cs mt nyxunue nyxu A;Cy Tj. cosar =

Tana je yrao MC,As jennax 180%-a. TIpema npeTxoz[HHM pe3ynTaTiMa MBHIIA 0eKaeapa
y O0BOj KOHCTpyKumju je Db, = (2 ++/5 , @ HWBHIA BEIUKOI HKOcaeapa

a, =b (2 ++/5 ): (9 +445 )a, T€ je a UBHIA MOJNA3HOT JOo/eKaeapa y CBUM M3BEICHUM
KOHCTpyKIijama. Tana je

- (1 -2 502,

2

_ (\/§+1)31_(3+\/§}11
|C4AS| =Dy + BT

W3 tpoyrina MC4As KOCHHYCHOM TEOPEMOM, TIocie cpeluBama, Ceau:

IMA| =b, (32‘/5}[1/5*;‘@] 2.ﬁ-1\/5+2\/_ cosl180° -«

=5 lrho?

Haxne, MAs je BUCHHA jeIHAKOCTPAaHUYHOT TpOyIja dYHja je cTpaHuna a;. Kako je

=a,, M cpequmire ox AgA7 u 1y’k MAs HopmanHa Ha AgA7 jep JIEKH y PaBHH X

HOpMaJTHOj Ha AgA7, TO je oHZa Tpoyrao AgA7As jeTHAKOCTPAHUYHHU Tj. CTpaHa BEIUKOT
ukocaezapa. [Ipasa A,E; mpoaupe oBy cTpaHy y Tauku B; koja ce Hana3u Ha BUCHHU MAs,
jep cy tauke npase MAs jenHe 3ajeJHUYKE TauKe PaBHU OBE CTpaHe W paBHM X. IIpema
Tome, cTpaHe AjArAs A1A4Ag 1 AgA7As UMajy 33jeIHHYKY Tauky B; w 1Mo 1Be o mHX
caapxke nyxu Ai;By, CiB; u C,B;. [Jlakne, Tauke A, Ci, C;, B, ompebhyjy terpaemap
A;C.C,B, koju mnpezacraBba yayosbewme y omaHocy Ha crpany A;C;C, nupamwuie
A;C,C,C3C4Cs. Ha criimyan HaumH ce MOXke oJpeauTH jour 59 tavaka B, B ', Bgo 1 jorr
59 terpaemapa (mo mer Hajx cBakoMm crpaHoMm jgonekaenpa C;C, = Cpp) ymje crpane
MpeCTaBIbajy BUIJLUBH JIeO BeMHKOT nkocaeapa. Ha Cn.25. npencraBibeHa je MOJIOBUHA
TeTpaenapa Tj. caMo OHM KOjH Cy HaJ BUAJbMBUM CTpaHama JoJeKaeapa, IIeJaHo y CMepy
npojekToBama. Jbyornuacrom 60joM mpencTaBibeHH Cy BUIJBHBH JICIOBH MIpeceKa CTpaHa,
a miaBoM uBuIle. Ha Taj HauMH ce cThye yTrucak JiyouHe.

Ha ocHoBy mperxomnux pesynrata yrao C4MAs je omrtap yrao Koju paBaH CTpaHe
BEJIMKOI' MKOCaepa 3aKiiana ca paBHU CTpaHe JoJeKaeapa 1, IpeMa Noloxkajy Tadaka M,
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B; E;, uctu ca yrmom E;MB;; Heka je y oBOM pa3MaTpamy O3HauyeH ca  (@p.
(Ynopemutu Cn. 25,. 1 Ci. 255.). CunycHoM TeopemoMm u3 Tpoyria C4MAs creny;

(3+\/§);. || 5-v5
ai _ ai 0_, ; _ 2 10
|C,A|:sin ¢0_|MA5|.sm(180 ):>SIn(/)0 a2+ )

2

5+\/§

b B 5B

. 10-2 |

sin g = 10 _ 10 15‘/5 Sgp = 5+125‘/§ . @ ~37,37736814.

\/§(Z+\/§)

, co
Ay

Co. 255

Ha 6ucmo nakiie oxpenuiu eneMmente tetpaeapa A;C;C,B; npernocraBumo na je
MBHIIA J0JeKaeapa |C1C2| =D, =1. Vrao ¢, je owrap yrao koju 3axianajy paBHU CTpaHa

. . 2 .
MpaBWIHOT J0JIeKaeqpa, Ma je sm(plzﬁ, cos%:g. Heka je Bucmaa A;M

jemnakokpaxor tpoyria A;C;C, o3nauena ca N, a Bucuna E;M jennakokpakor Tpoyria
CiCE; ca h,. Hexka je, mame, nyx AiE; o3nauena ca |, nyx E;B; ca |, u myx

A1B;=AE;+E;Bsca |. Vrinosu E,C,C, u C,C,E, Cy YIJIOBU KOj€ CTpaHUIla METOyria
3aKJiamna ca JMjaroHajoM, Na uMajy Mepy 36°. Usune A;C; u A;C,, mpema npeTxoIHUM
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. . . 5+1
pe3yJiiTaTuMa Cy JelHaKe IWjaroHalld CTpaHe JoJeKaeapa,na uMajy Mepy ‘/_T . Taga ce

noOujajy cnenehu pesyararu.

2 2

h=\/[‘/§+lJ —[1j2=%\/5+2\/§, h = tg36°:?/5 245 .

U3 tpoyrna A;ME; kocuHycHOM TeopeMoM cienu:

|1:\/h2+hf—2hhlcos%:\/5+2‘/§+5_j‘/——2 1 f6+2J5)5-245)

4
j.

EL

I\)ll—\

0
I]_: 7_

W3 ucror tpoyrna, Takohe, cneamn:

,, 5-2/5 5+2/5
R A S R o | ) N G

2y, 2\/5%,/5_2\/5 _\/10—4\/5_ 10-4J5 10

sinag = 1—5_2‘/g _ [5+245 | oy ~1032825256
0 10 10 0

cosay =

1j. yrao @, je tym. Tanaje S, =180° — (060 + (01) 1)

sin 8, =sin(180° — (e, + ¢, )) = sin(az, + ¢, ) =
5+2f J5 /5 2J5 | 245 5| [5+245 _ [5-25
_J{_ JT:?[\/ 10 _2\/ 10 J:
{\/5+2\/§_2\/5—2\/§}2:
10 10

J§J5+2f 5-2.5 \/(5+2\/§X5—2\/§):
J

"5\ 10 100

J5 [5-245 \/5—2\/5 J 5-2.5 \/5+2\/§
=— = y COSp =,/1- = ,
5 2 10 10 10
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S, ~13,2825256 .

cos(@, + ¢, ) = cosg, COS@, —sin g, sin g, =

o e
[2\/10 25 \/5+125\/§J2:

4
\/(4(10 26) 5025 _, , 6 Jé)_smﬂz
e

m|§,

15 15

m|§|

m|§,

25-10J5 \/5 5(5-215) _ \/5—2\/5’

25-15 15

sin(pp +¢1) = Jl— 5_1’?/5 = \/10;:‘@ , @+, ~100812317° .

Vrao a, je cnospammu yrao tpoyria ME(By, a @, u [, yHyTpallmu, HECYCEHH YTy

O, UCTOT TPOYTJIA, A BAKU Oy = Py + By = Ly =0y — @,

sin 3, = sin(a, — ¢, ) = sin a, cos @, — COS , SiN @, =

:J5+2J§_J5+2J§ _{_\/5—2\/5}\/10—2\/32

10 15 10 15

_5+2,5 \/50 105 -20J5+20 _5+2y5 \/5i14 sfi
5J6 5V6 56 5V6

5+2J_J_( ~J5) 55 [5 _\F
"G =6 :sJEZ 5 Cosf3, = 5 S = 6590515745,

U3 tpoyrina A;MB; cuHyCHOM T€OpEMOM CIIEH:

/ f10+2\/_
h-Sin(¢0+¢1) SV5+25- .

sin 5, 5

6

I :sin(gp + ¢ )=h:sin gy =1=

104



MAT-KOL, XXIV(2) (2018)

Onagne, mocie cpehuBama, Caeau:

| = 5+31‘é§ 2 1655790079.

Tana je n

(5+3\/_ N2 2= (‘/— 5)._ ~0.241576516.

Heka je nmy>x MB; o3nauena ca h2. N3 tpoyrna MElBl CIIeIN:

l,=1—1, =

hy sin(180— )

h, :sin{180° —ay J=h, :sin B, =h, =
y) ( ao) hy Bo 7 sin 5,

R —— /5+2J§ 11
2 5-2V5- 10 2\/; 13
h, = = =2\ =0:387298334.

R. Dini¢

Tpoyrao C,C,B; je jennakokpaku, a Tpoyrao C;MB; npaBoyriy, jep ce Tauka B; u npasa

MB; Hana3se y cumetpannoj pasuu X ayxu C,C,. Tana je:

|C1By| =|C2By| = \/4112 i \/32+05:\E ~0,632455532.

Heka je [, yrao A;C;B;. Tana us tpoyria A;C;B; cienu:

|C181| +|A1C1| —|A131|

S e ACH
(\FJZ{IHJ ((5+3~/_)~/_J 6+2J5 2 70+3045
_\Us _ 4 5 80
\/§+1 5+\/§ 2
5

_ 25-5/5  [6-v5)5-45) 30-10J5 3-5 3J2-410
10V25445)  22(25-5) 2220 42 8

sinﬂzz\/l_m—e\/g :\/18+6J§ _1\/3(6+2\/§):\/§+1.\E

32 16-2 4 2 4

, 3, ~82,23875609 .

:(\/§+1)\/€:\/%+\/E
8

8
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Tana je noBpmuHa Tpoyria A;B,C;:

1 . 1 J5+1 [2 J6lJ5+1
PAAlelq=§|A101|'|0131|'3'nﬂ2=5- 2+ \/; (8 +)

6+245) V12 _4V2(3++5)_V2(3/5+5)

32./5 3245 40

[oepmmHa Tpoyria C,C,B; je:
1.1 [3 V15

P ==.1.=.
AGCE o T o V5 20

[loBpmmnHa ,,ymydibema’ Tj. MOBpIIHHA TeTpaeapa 6e3 mopminHe ctpane A;C,C; je:

b op  _N15 V2(3/5+5) 15+3J10+5/2
N O Y 20 '

Terpaegap A;C1C,B; je ca paBHH X pa3ioXeH Ha JBa JBOCTPAHO MpaBoOyriia MeljycoOHO
noxynapHa Tetpaeapa A;C;MB; u A;C,MB,, na je merosa 3anpeMnHa aBa myTa Beha on
3alpeMHUHE jeHOT o1 buX. Tana je:

1 . 1

1 104245 1 1 [3 [10+245
==-h-h -1/—=—-\/5+2\/§-—-\ﬁ,/—
6 15 6 2 \5 15

:% 54245 |00+ 2)5) 1 J2l5++/5 J5+245)

5.15  12.5

:%-\/2(25+10\/§+5\/§ +1o)=%\/5(14+ 6\/§)=%\/§(3+\/§): 35+5

60

[Toka)xumo jour 1a HpoTe3ame CTpaHa BEIMKOT MKOCAEAPa MO MPaBHIMMA 3BE3/INYaha
MPaBUITHUX MOJMEAPCKUX MOBPIIH HUje Moryhe.

Omrrap yrao Koju 3aKianajy paBHH JIB€ CYCEIHE CTpaHE BEJIHMKOI MKOCaeIpa jeIHaK je
OIITPOM YTITy KOjH 3aKJIanajy CTpaHe MpaBUIIHOT UKOcaeIpa OJ1 KOra je BeJMKH HKocaeaap
HacTao 3Be3nvameM 1o Tteopemu 14. Jep, mo Teopemu 14., jemHa cTpaHa nmpaBHIHOT
MKOcaeqapa ce MpOTeXe IO NMpeceka HEeHE PaBHUM Ca paBHHMAa OHHMX CTpaHa IPABUIIHOT
HKOcae/pa Koje Cy CyCeJHe ca CTpaHOM Koja je mapajieliHa IocMaTpaHOj CTpaHH, a
napajieilHe paBHU Ca paBHM KOja HMX cede 3aKiamajy jeJHake yrioBe. PaBHM cTpana
BEJIMKOT HMKOCaelpa Cy paBHM CTpaHa NPaBHJIHOT HMKOcCaelpa Koje OKPYXKYjy CTpaHy
NPaBHJIHOT UKOCaeapa Koja je mapajeinHa NOCMaTPaHO] CTPAaHH W BEJIMKOT M IPAaBUITHOT
nKocaenpa. Kako je y3er omrap yrao Koju 3akianajy CyceJHe CTpaHe, TO C€ OHJIa OBE TPH

106



MAT-KOL, XXIV(2) (2018) R. Dini¢

paBHH ceKy y jenHoj Tauku N Kkoja ce Hama3u y CHOJBAIK0] OOJIACTH MPaBHIHOT
uKocaezpa, a Tako)e M Ha HOPMalM U3 LIEHTpPa OMUCAaHUX cepa CBUX OBHX IOBPLIM Ha
paBaH mocmarpane crpane. C 003WpOM J1a je yrao KOju 3aKiamajy CTpaHe MPaBHIHOT
MKOcaeqpa Mamy OJ] yIila KOjH 3aKJamnajy CTpaHe BEJIMKOT 3BE3acTOT JoJeKaeapa ImpeMa
CTpaHM HKOcaelIpa, TO OHAAa Tayka N MpHNaga YHYTPalIlbOCTH BEJHMKOT 3BE3JacTOrT
nonekaenpa. Tauka N je Teme TeTpaeApa dYvja je OCHOBA CTpaHa BEIHMKOT HWKOcaenpa W
porsba oxapehenor Tom crpaHoMm. Kako wuBHIE CTpaHe BEIHMKOT HKOcCaeapa Jexe Yy
CTpaHaMa OBOT' POrJba, TO OHAAa HHje Moryhe mpoTe3ame OBe CTpaHe IO Mpeceka HmeHe
paBHHM ca cTpaHama OBOT porJjka. [Ipema Tome, najbe 3Be3anuarme BEJIUKOT HKocaeapa HHje
Moryhe. Ca OBHM 3aKkJbydyKOM W 3aKJBYUKOM Ha Kpajy 6.3. 3aBpimaBa ce oOpasiarame
MocTojaka caMO OBE YeTHPW MpaBWJIHE 3Be3jacTe nojueAaapcke mnoBpmud. Oba
o0pasnokema ce He MOTy Ha3BaTh KpUTEpUjyMOM, jep He oOyxBaTajy W CilydajeBe
noOujama MPaBMIIHUX 3BE3/aCTUX MOJIHENAapPCKUX TOBPIIM TOCTYIIKOM cTpaHuyema. O
MOTITYHHj M TIOCTYTIIMMA Tj. KpuTepujyMuMa (MeTofama) Buaetu [4] u [8] mormassse V1.

6.6. bperoButu nkocaenap.

Ci. 26.

[Mocroju jomr jegaH HauWH 3Be3[Muarba MPABWIHOT HMKOcCAaeqpa KOjU JIOBOAH [0
3Be3/lacTe IOJIMeapcKe MOBPIIM KOja HUje NMpaBWIIHA, aJld j€ BPJIO KapaKTEepPUCTHYHA,
WIIyCTpaTHBHA U ynyhyje Ha jiajba yoIlliTaBama.

Hexka je Tpoyrao B;B,Bj3 jemna crpana nmpasuiaHor nkocaeapa usuiie b (Cn.26). Paan
ynopehuBama Mepa eneMeHaTa OperoBUTOT MKOcaepa ca Mepama MPaBUIHKAX 3BE3AACTUX
NOJIMEeJAapCKUX MOBpIIKM y3eheMo Ja je NpaBWIHM HKOcaenap Kyhuiure BeTUKOT
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3+\/§
2

nojekaenpa 1j. b= a, TJIe je a MBHUIIAa MOJIa3HOT MpPaBIIHOT jJojekaeapa. Heka cy,

nasee, Tpoyriosu BiB;3B,, BiB,Bs u B,B3Bs cycenne ctpane crpanu B;B,B;. Cycenne
CTpaHe OBHM cTpaHama ceky ce y Taukama Nj, N,, Ns. [Ipema 3akspydxy u3 mperxomHor
MOJI0JIeJbKa OBE Tayke Ce Haja3e y CIIOJhAIlhOj O0NACTH TMPABHUIIHOT HKOCAelpa W Ha
HOpMajiamMa U3 IeHTpa cepe onmcaHe OKO MKOcaeapa Ha paBHH oaroBapajyhux crpaHna.
OBe HOpMaJie mpoJia3e Kpo3 IEHTap OMKMCAHOT Kpyra oko oarosapajyhe crpane. Heka je S
neHTap omnwmcane cdepe, O 1meHTap ommcaHor (YHHCHOT) Kpyra oko ctpane B;B3B;, M
cpenumure uBuile B1B,4. Tama je Tpoyrao OMN; mpaBoyriu ca mpaBuM yIiioM KOJ TeMEHa
O, yrao OMN; omTap yrao (y) Koju 3akjamajy paBHH CTpaHa IPaBUIHOT UKOCAEIpa,
OM=r, monymnpevHuK ymucaHor kpyra crpaie B;B3B;, N;M=h Bucuna 6oune crpane
npasmiHe impamuae NiB;Bs;B4, ON;= H Bucnna oBe mupamuze. Tana je

b/3
, 6 _bJ3 byi5 bv¥3 2 b5
h= = = = H=r tgy=—-—=—"-—.

“cosy 5 25 10 'V 6 5 15

3
Bouna usuiia N1B4=l je tana

_ e (BY _ 13 b2 NE \f V10
2 100 20 4

bJE

. h_ 19 3 46
3a yrao @ = /N,B,B, 6oune crpane Baxu singp=—=—"-—==——=——,
yr ¢ 1-4™1 Tp 4 I b /—10 2\/5 4
5
1 J6 3 0 0
Jlako ce ytBphyje na je E<—<— na je 30° <@ <60 . MHave, npubImKHa BPEAHOCT

oBor yria je ¢ ~ 37,76124391 °.

Axo ce 'y popmyimu 3a | 3amenn b ca a, nobwuje ce:

= \E 3+2‘/§ az (3‘/§1+05)‘E a~165579007%: .

3aHMMJBMBO j€ HAllOMEHYTH Jia jé OBa BPEIHOCT JOOWjeHA 3a jelIHy HMBHILY TeTpaeipa
,,yAyOJbema‘“ BeJMKOT nKocaeapa (BuaeTH mojozesbak 6.5 mocie Ci. 255).

Kako je crpana B;B,B; cycenna crpanama B;B3;B,4, B;B,Bs u B,B3Bg, T0 ce onna
tauke Nj, N, u N3 Hanaze y paBuu crpane B;B,B;. Beh je peueno na ce tauke Ni,Np, =
Hajia3e y CIoJballlib0j 00JI1acTH MPAaBHIHOT MKOcaeapa, To ce oHza ¥ Tauke Ni, Np u Nj
HaJaze y chnojpamimoj obmactu tpoyria B;B,Bs. Tama je yrao N;B;N, jeanak

go+60° +p= 2¢7+600. Ha ocHOBY mpeTxogHux pe3yirara Baku 120° < 2(p+600 <180°. U3
oBor cienu jga ce tauke Nj, B;, N, He Hamaze Ha wmctoj mpaBu. Ha ncTH HauywH ce
3aKJpydyje Ja HUKOje TpH Tauke oj Tadaka Nj, By, Ny, By, N3, B3 He nexe Ha uctoj npaBwu.
Jlakne, oBe Tauke cy TeMeHa jeqHOr ImecToyria. CTpaHHIlE OBOT IIECTOYIJIA CYy UBUIIC
M3BEJICHUX MPaBUIIHUX IHpaMaunja, ra cy jeaHake. JegaH oJi yrjioBa OBOT IIECTOYIJIA je
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Beh msenenu 2¢+60° >120°. hemy cy jeqmaka jour iBa yriaa KOju Cy y HCTOM TIONOXKAjy
y oaHOCy Ha Tpoyrao B;B,Bs. Yrao tpoyrina BiN;B; jemmak je 180° —2¢ <120°. Foemy cy
jenHaku yrioBu kopa TemeHa N, u Nj mectoyrma N;B;N,B;N3;B;. U3 oBora cnenu na
YIJIOBH OBOT MIECTOYIJIa HHACY CBHU Mel)ycOOHO jeaHakw, Ta OBaj MIECTOyrao HHje
mpasunad. [Iporesamem ctpane B;B,B; 3a tpoyrmose B;N;Bs, B;N,B, u B,N3B3; mobuja
ce MpoTe3ame CTpaHe MpaBHIHOT HKocaeapa Ha mectoyrao N;B;N,B,N3;Bs. IIporezamem
CBake CTpaHe MPaBHJIHOI MKOCaeIpa Ha OBaj HA4YMH J00Wja ce MoBpII caunmeHa ox 20
MOAyNapHUX miecToyriaoBa. CBaka CTpaHWIIA OBUX IIECTOYTJIOBA j€ MpeMa IPETXOJHOM
0ovHa MBHIA MPaBUIIHE MUPaMUJE, A je TpeMa TOME 3ajeJHMYKa 3a Ta4HO ABE OOuHE
cTpane nupamuzae. CBaka O04YHaA cTpaHa MUPaMUJIE JISKH Yy TA4HO jeTHOM IIECTOYIy, Ma
je OHIa cBaka CTpaHMIA IIECTOYIJIA 3ajeHHYKA 33 TA4yHO JBa miecToyria. Kako cBaku
IIeCTOyrao JIe)KH Y paBHU jeIHe CTpaHe MPaBHITHOT MKOCAaeapa, TO OHAa OWIIO Koja JBa
IIECTOYyIJIa HE JIKE y HMCTO] paBHH. Kako ce cBako Teme IIecToyria Koje HUje TeMe
MKOcaeqpa MOKe TTOBE3aTH ca HEKHM TEMEHOM HMKOcaelpa M CBaka JiBa CycelHa TeMeHa
MKOcaeqpa JBeMa CTpaHUIaMa IIECTOYTJIOBA U KAaKO je MPaBHIHM HKOcaeaap MoBe3aH, TO
ce OHJIa CBaKa JBa TEeMEHAa OBHMX IIECTOYIJIOBa MOTY IMOBE3aTH MBHIIAMa IIECTOYTIIOBA.
Haxine, nobujeHa nospm ox oBux 20 mecToyriosa je monuenapcka nospm. CBaka jiBa
IIECTOYIJIa KOjU JIe)Ke y paBHMMa CYCEJHHX CTpaHa HMKOCaelpa CEKy Ce I0 HBHUIH
ukocaeapa. Ilpema Tome, moOHMjeHa mMolMenapcka MOBPLI je 3Be3JacTa IMOJIMenapcKa
MOBPIIL

7. Tonueapu oapeleHu 3Be310JUKUM MOJIHETAPCKUM MOBPIINMA.
Baxeme KapaKTepHCTHYHHX 0COOMHA 32 MOJIMTOHE U IoJIHeape.

M3ydaBary NpaBUIIHUX 3BE3AaCTHUX IOJIMIOHA W TPABWIHUX 3BE3ACTHX IOJHEAapa
MOXE ce MPHUCTYNUTH, Y TPHUHIWITY, Ha JBa HaunHa. JemaH Ou OWO 1a ce 3Be3lacte
MOJIMTOHAIHE JIMHUjE W 3BE3/1acTe TOJIHEAapCcKe TOBPIIM U Jajbe MOJUTONH CXBaTe Kao
PumaHOBe MHOTOCTPYKOCTH, TIOIITO C€ MPETXOAHO MpOjeKTyjy Ha cdepy (xpyr). Hpyru
HaYMH j€ JIa C€ 3BE3J1aCTe MOJIMIOHAIHE JIMHUjE PEIyKYjy Ha MPOCTE MOJUTOHAIIHE JIMHU]C
Kao y JNehUHHIUH 7. U Ja ce 3Be3/acTacTe TOJIMelapcKe MOBPIIM Ha CIMYaH HAYMH
peayKyjy Ha IMPOCTe MOJTHEAAPCKE MTOBPIIIH.

Hdepunnuuja 19. Ckyn cBUX Tayaka 3Be3JacTe MOJIMTOHATHE JIMHHjE 33 KOj€ MOCTOjH
MoNynpaBa 4YWja je TO IOYEeTHAa Tayka NpPH UYeMy OBa TONylnpaBa HeMa Jpyrux
3ajeJHHYKUX Tayaka ca OBOM IIOJIMTOHATHOM JIMHUjoM 3BahemMo py6 3Be3macte
MOJIMTOHAJIHE JINHU]E.

JacHo je na je py0 3Be3qacTe MOJUTOHAITHE JIMHUjE 3BE3/]0JIMKA TIOJIMTOHATHA JIMHHU]A.

Jepunnuuja 20. Ckyn cBuUX Tadyaka paBHH 3BE3/acTe IMOJHUTOHAIHE JMHHjE KOje He
npunazaajy pyOy U 3a Koje IIOCTOjU MOoJdIylpaBa YMja je TaKkBa Tayka IMOYETHAa W Koja cede
3BE37aCTy HOJMTOHANHY JHMHHU])Yy Oap jeJHOM 30BE C€ VHYMPAWOCH 38e3001UKe
noauzonanne aunuje. AKO ce CBaka OJ OBMX Tadaka y3uma t myra, mpu uemy t y3uma
Bpeanoctd 1,2, ** ",d,, y 3aBUCHOCTH O]l TIOJIOXKaja Tadyke y OAHOCY  Ha  JEJOBE
VHYTpAIIlOCTH JOOWjeHnX  pa3OujameM  3BE3/IaCTOM IOJIMTOHATHOM JIMHH)OM, OH/Ia
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ce TakaB CKYIl 30B€ VHYMpauitb0Cm 36e30acme NONULOHATHe JuHuje. YHUja 3BE3I0JIUKE
MOJIMTOHAIHE JIMHHUjE W HhCHE YHYTPAIIOCTH 30BE C€ 38€300UKU NOAUCOH. YHH]ja
3Be37acTe MOJUTOHANTHE JIUHM]jE U FheHe YHYTPAIIHhOCTH 30BE C€ 36e30aCu NOIUSOH.

7.1. IlpBu HauuH. PazmoTpumMo Hajmpe npaBuiiHe 3Be3nacte noiurone. Ha ocHoBy mokasza
o . -360°

teopeme 7. K-yrao je (K je ryctuna) jeqHaKk ———— M CYIUIEMEHTaH YHYTPAIIbEM YTy

n

MPaBWJIHOT 3BE37acTOr TMoJiMroHa. llpema ToMe, YHyTpallkbM yrao je jeaHak

0
K 3n60 :(1—2#)1800, (k=d,). 36up crospammsux yriosa je Taga d,-360° wiu

180° -

2d,7 . 36up yHyTpammux yriosa je (n—2d,)-180° wm (n—2d, )7 . Ose cy BpemHOCTH
carnacue Teopemu 1., jep ce 3a d, =1 no6uja (n—2)-180°u 360°.

[ToBpinHa MPaBUIIHOT 3BE3JACTOT IOJIMIOHA c€ Ae(UHHIIE KAa0 BPEAHOCT

Cn. 27.

P= Enaru, IJle je a CTpaHulla OBOI IIOJMIOHA, a [, MOJYNpPEYHUK YNUCAHOI Kpyra y

jesrpo. IloBpuinHe nenoBa, jacHO je, y3ere ¢y y ckimany ca nedunuimjom 20. To je
npencrasibeHo Ha Cn. 27. JIBoCTpyko mpadupaHd €0 je je3rpo NeHTarpaMa 4dja je
MOBPIIMHA JBOCTPYKO ypauyHaTa y yKyIHY OBPLIHHY.

VY pasmarpamy NpaBUIHUX 3BE3JaCTHX IOJHeapa MOTPeOHO je TpaBUIIHE 3BE37acTe
MoJIeJapcKe MOBPIIA CXBATUTH Y CMUCITY KOMEHTapa HaKkoH JepuHuimje 14.
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Hdepunnuuja 21. Ckyn cBUX Tauyaka 3BE3AacTe MOJNHEAAPCKE IMOBPLIM 32 KOj€ MOCTOjH
MOJyNpaBa KO0joj je TakBa Tayka MOYETHA, IPH YeMy OBa IOJIylpaBa HeMa JPYTHX
3ajeJHUYKMX Tadaka ca OBOM IIOJHMENapCKOM IMOBpIIM, 3BaheMo nokpusau 3Be3nacte
MOJIMEJAPCKE TTOBPIIIH.

Ha ocHOBy mnpeTxomHUX pasMaTpama CIAH Ja Cy CTpaHe MOKpHBadya MpaBUITHE
3Be3JIacTe MOJHEAapCKe TOBPIIU TPOYTIIOBH U JIa j€ OBaj MOKPHBAY MPOCTa TOJIMeIapcKa
MOBPIIL.

HJedununuja 22. Ckyn cBUX Tadaka IpOCTOpa KOjeé HE TMPHUNanajy 3Be3IacToj
MOJIMEJAPCKO] MOBPILIU H 33 KOje MOCTOjU MOJIyNpaBa K0joj je TaKkBa TaukKa MOYeTHa, MpU
YyeMy ce CBakKa OJ OBHX Tayaka y3uma t myTa, qok t ysuma BpemHocTH 1,2, ,0zpp (Ogpp-
TYCTHHA 3BE37[aCTe IOJMEIapCKe MOBPIIN), Y 3aBUCHOCTH OJ IOJI0XKaja TayKe y OJHOCY
Ha  JIeJIOBE  YHYTPAIIOCTH  JTOOWjeHUX pazOmjatbeM  OBOM 3BE3JaCTOM
HOJIKEIapCKOM MOBPIIM, U Aa OBa MOJyIpaBa cedye 3Be3[acTy HMOJIMEeNapcKy MOBpII Oap
jemHoOM, 30Be ce yHmympawirbocm 3Be3JacTe IOoJNueJapcKe MOBPLIM. YHMja 3Be3JacTe
MOJIMEIapCKe MOBPIIH U I-eHE YHYTPALIEOCTH 30BE CE 36€30ACmu NOAUEOAp.

Cn.28.

Jepunnuuja 23. YHHMja TNOKpuBaua 3Be3JacTe IMOJIMENAPCKE IOBPIIM M HETOBE
YHYTpallmhe 00JIACTH 30BE C€ 38e€300uKy noaueddp. 3BE3I0TUKU Nojueaap JOOHjeH o
MpaBUIIHE 3BE3/IaCTe MOBPIIH 3BahieMo 36e300u0.

IIpe pasmarpama MpaBUITHKX 3BE3ACTUX MojUeaapa ouhe moTpeOHO MOJACETUTH Ha
HEKe M0JMOBE U3 CepHEe reOMETpHje.
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Yrao koju 3aKjanajy TaHICHTE J[Ba BEJIMKA Kpyra cepe y ’bUX0BOj MPECEUHO] TAUKU
30Be cgepru yeao. (Cn.28.) [eo cepHe MOBpIIH OTrpaHUYEH JTyKOBHMA TPHjy BEIHUKHX
KpyroBa cdepe 30Be ce cghepru mpoyeao. OBU JYKOBH C€ 30BY cmpaHuye, YrIOBU
onpeheHN TaHreHTaMa HBUXOBUX BEIUKHUX KPyrosa yenosu chepHor tpoyria. Ha coudan
HauuH ce NeUHHUIIE U ChepHU NOTUSOH.

CBaky chepHH TMOJUTOH Ce MOXKE Pa3IOKHUTH Ha chepHe TpoyrioBe. 30up yrioBa
cdepror tpoyria Behu je ox 180°, a mamm ox 540°. Pasmuka 36upa yriosa chepHOr
Tpoyria u 180° 30Be ce chepHH ekcLec i 0beexKana ce ca & 7. e=a+f+y—-180° ako
Ce YIVIOBH Mepe y CTEIeHMMa, a aKo Ce Mepe y palaujaHuMa, OHIa je c=a+fB+y—2r.

2
[loBpmmHa cdepHor Tpoyrna je P= r

AKO C€ YIJIOBU MEpPE y CTCIICHUMA, a aKO CC

Mepe y pammjaHuMa, oHza je P =r?-g. r je momympeunuk chepe. AKO je y MHTamy
jenuHuuHa cepa 1j. =1, oHAa je moBpIIMHA CHEPHOT TPOYTIIA jeJHAKA FbETOBOM EKCIIECY
1j. P =& . OBux Hekomnuko pesynrara Guhie 10BOJBHHU 32 1aJbe Pa3MaTParbE.

Oxnpennmo Hajrpe TycTUHY ,p, MPaBUIIHOT 3BEACTOr IIOJHenpa Kojy hemo Haxaibe

o0enexxaBaTH ca dp’q, c o03upoM na hemo TycTHHY OApEIUTH CaMO 3a TpaBHIIHE

3Be3acTe mojueape. Y ckiaxy ca TMM OpojeBu Pu (| Mory Outu g, 5, 3. a Oucmo

ofipeiiIM BpeaHocTH 3a d MOpPaMO OJIPETUTH KOJIMKO je IyTa jefnHuYHa cepa, duju

P>
ce LIEHTap MOKJIana ca IEHTPOM MOJIHepa, MOKPUBEHA PaijaHOM MPOjEeKIHjOM CTpaHa

MpaBUIIHE 3Be37acTe moymeaapcke nmoppiy. CBaka cTpaHa ce mpojexTyje y chepHu {p} (
n . 2r .
p= E) yuju je chepun yrao — . OBaj ce chepHHU MOJMIOH MOXKE Pa3IOKUTH Ha N
q

chepHHUX TPOYTIOBA JTYKOBUMA KOjH CIajajy IeHTap MOoIuroHa (IieHTap chepHOT MOJIMToHa
ce Hama3W Ha cdepu) ca HEroBUM TeMEHUMa. 3a CBAaKy MPOjEKIHjy HBHIE O {p,q}
[OCTOje JIBa TaKBa TPOYIJia, jep je CBaka MBHIlA 3ajeHUYKA 32 Ta4HO JiBe cTpaHe. CBaku

. 2r 7w 7 .
01 OBUX C(hepHHX TPOYTJIOBA UMa €KCIIeC Tj. MOBPIINHY &=—+—+——27, jep je yraoy
P g g9
2 2
LEHTPY ? , @ YIJIOBU KOJ OCTajlla JBa TEMEHa Cy IIOJIOBUHA Of F . JHaxie,

2 2 .
5:£—+——1j7z. OBakBUX TpPOYIJIOBa MMa JiBa IyTa BHILE HEro MBUIA, A je yKyIHa
P q

nospirHa cheprux tpoyrnosa 2N,&. Coepa je Ha OBaj HAYMH MOKPHBEHA OHOJIMKO

nyra komuka je rycruna d Tj. mokpuBame chepe uma noppmmny 4d, 7.

P.q
Usjennavasajyhn oBa nBa m3pasza nobuja ce:

2 2 1 1 1
ad, t=2N,| —+—-1|z=d = —=—4+=—=|N,.
i 1(9 q J P (p q 2] .
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36up cBUX CepHUX yriIoBa KOJA CBAKOT TEMEHa O] {p, q} je 2dq7r, a y HUeHTPY CBAaKOT
cteprOT {p} 2dp72'.Y1<ynaH 30up cBuX OBHMX yrioBa je 2N,d,z+2Nyd,7 .AKo ce 3a
CBakM Tpoyrao omysme 7 Tj. ykynHo 2N,z , mobGuje ce Zﬂ(dep +Nody — Nl).
Usjennavasajyhu osaj uspas ca 4d p.q/f ¥ cKpahuBameM ca 27, nobuja ce jemHAKOCT

Nodq —N; +d,N, =2d, , koja mpencrasba moaupukoany OjiepoBy popmyny. Ose nBe

n n
P g :
dopmyie 3a d pq HOBe3ane cy popmymnama ngNg=2N; =n;N,, [p = d—,q = d—J KOj€e ce
p q
n3Bojie momohy rpadoBa u Mana; 0BO U3Boheme y OBOM pajy Hehe OUTH HaBeICHO.
3a cBe mpasmiHe 3Be3nacre nonwmenpe je N; =30, jep ce Ha OCHOBY MPETXOXHHX

3aKJpydyaka BHUXOBE WBHUIlE N00Wjajy MpOTe3ameM HBHIA JOJACKaeapa WIH WKocaempa, a

. . 5
oBu uMajy no 30 uBuua. Ilpema Tome, 3a Manu 3Be34acTH AOJAEKAEAap je P = > q=5, na

je d55=3—£+%—15=3. 3a BenMKM JoAeKaenap je d55 =3—50+%—15=3. 3a BEIUKH
27 = 2 =
2 2
. 5 .
3BE€3JaCTH Jl0JieKaenap je pza, g=3, ma je d53:3—50+3—;—15=7. 3a BENHMKH
7% 2
2
. 5 . 30 30
ukocaemapje p=3, =—,majed g =—+-—-15=7.
2 3, 3 5
2

3anpeMuHa 3BE3/aCTUX MOJHEAapa padyyHa Ce Ha CIMYaH HAYMH KAao MOBPIIMHA
IBUXOBUX CTpaHa Tj. 3allpaMKHA 3BE3/1aCTOT MOJHEApa jelHaKa je 30upy 3ampeMruHa CBUX
MUpaMujIa Koje TMoBe3yjy IeHTap MoJueIpa ca CTpaHama. BUCHHE THX MHpaMujia jeHaKe
Cy MOJIyNIPeUHUKY cepe ynucane y je3rpo. [Ipema Tome,

1 1
V= -Nz-?nparu ‘R, :ENznparuRu,

Wl

rae je N, Gpoj crpama, N, 6poj cTpanuua cTpane, & AyXKHHA MBHIE, [, TOJTYNPEYHHK

Kpyra ymucaHor y jesrpo crpane u R, monynpeunuk cdepe ynucane y je3rpo noimesapa.

JacHo je, 1a cy Taja 3anpeMuHe JeJIOBa y3eTe Y CKiIaay ca aedunuimjom 22.

[Murame MBUYHMX YIJOBAa 3BE3JACTHX TNONMenapa HHje jacHO oxapeheHo y
nmuteparypu (0ap He y OHOj Koja je Ouiia JIOCTyIHa ayTopy OBOT Tekcra). Kon Hekux o
OBa YETHPU TpaBUWIIHA 3Be3JacTa IOJHEApa Cy TO MBHYHHU YIJIOBH POTJbEBA KOjU CY H
YTJIOBU CTPaHa, 0K KOJI IPYT'HX YIJIOBH CTpaHa HUCY UBHYHU YIJIOBH porsbeBa. Mu hemo
Y OBOM TEKCTY II0J HWBUYHUM YTJIOBUMA IOApPa3syMEBATH YTJIOBE CTpaHa KOjI/IX Ko
CBAKOI' TEMEHA MMa KOJIMKO M CTPaHa KOjUMa je TO 3ajeJHHYKO TeMe. 3a Majii 3BE3/1aCTH
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JoieKaeaiap CTpaHe Cy HeHTarpaMu Kojuma je yrao 36° M TH YIJIOBH Cy HBHYHM YIJIOBH
porybeBa KOjux MMa 12, a cBakM porajb MMa IIeT CTpaHa, ma je 30up MBHYHHUX YIJIOBa

12.5-36° =2160°. Melyyrum oBaj pesyiarar Hmje carmacaH ca TeopemMoMm 9., jep Ou
npema Teopemu 9. tpebaio xa Baxu (12 - 2) - 360° = 3600°. Crpane BeIHKOT 3BE31aCTOT
noJieKaeapa cy, Takole, MeHTarpaMu YWju Cy YIVIOBH WBWYHH YriioBH 20 TpocTpaHHWX
porsbesa, na je 36up uBmunuX yriosa 20 3 - 36° = 2160°. U oBaj ce pesynrar He ciaxe ca
TeopemoM 9., jep 6u Tpebamo ma je Taj 36mp (20 - 2) - 360° = 6480. Crpane BenmKOr
noJieKaeapa Cy MeTOYTJIOBH M YIJIOBH THX CTpaHa Koje MMajy 3ajeJHHYKO TeMe He YHWHE
poraje, ay mpeMa HalleM CXBaTamby BUXOB 30Mp MPUXBATAMO Kao 30Mp UBHYHUX YIIIOBA.
Taj 36mp je 20 ~ 3 - 108° = 6480°. OBaj ce 36up crmaxe ca dopmyaom teopeme 9. Ctpane
BEJIMKOT HMKOCaeqpa Cy jeNHAKOCTPAaHWYHH TPOYIJIOBH W YIJIOBM CTpaHa KoOje HMajy
3ajeIHIYKO TeME He YMHE Porajb, ajld MpeMa HalleM CXBaTalby HUXOB 30Up MPHXBATAMO
Kao 36up mBH4HEX yriosa. Taj 36up je 12 *5 - 60° = 3600°. U oBaj ce 36up cmaxe ca
tdhopmymom Teopeme 9.

BperoButn ukocaemap, mpema HpBoM HauwmHy, mMa 20 crpana, 20 TeMeHa Koja
OJIrOBapajy CTpaHama MPaBWJIHOT MKOocaelpa M 12 TeMeHa Koja Cy YjeJHO M TeMeHa
MPaBHJIHOT UKOCae/pa, CBaKa CTpaHa MMa 6 WBUIA, a CBaKa MBUIIA j€ 3ajeJHHYKA 32 TAYHO
JIBE CTpame, ma je ykyman opoj usuma 6 * 20/2 = 60. OjnmepoBa Teopema He BaxH, jep je
20+12-60+20+ 2. Ako rycTuHy 3BE3aCTOT TOJHMEAPA CXBATHMO KA0 MaKCHMAJIaH
Opoj Tauaka mpojaopa MOIYyIpaBe, Yhja je MoveTHa Tayka y je3rpy, Kpo3 CTpaHe, OHJa je
rycTHHA OperoBUTOr UKocaeapa 2.

3a 12 TemeHa (kKoja Cy ¥ TeMEHa MIPABHIIHOT WKOcaepa) TeMeHa Gurypa je ImeHTaroH
ma UM je ryctuna 2, 3a 20 TeMeHa TeMeHa Qurypa je Tpoyrao, mna je ryctuna 1. Taga Baxu:
2'12+20°1-60+ 20 = 2 2. OBa ¢popmyna je Tauyna u nojceha Ha Moau(UKOBaAHY
OjnepoBy dopmyny. la 6u ce oBaj pe3ynTaT KOZA 3BE3AACTHX MOJIHEIAPCKUX MOBPILU
MPUXBATHO, MOTPEOHO je TYCTHHY BajbaHO JeduHucatd u MoaudukoBany OjiepoBy
dhopmyiy joun jeaHoM mMoaugukoBaTtH. OBH 3aXTEBH M3J1a3e¢ M3 OKBUPA OBOT TEKCTA, Ia Ce
nasee Hehe pa3maTparu.

Ha ocHOBy cxBarama MOBpIIMHA U 3allpeMHHA Ha TIPBU HAUYWH Y OBOM OZIEJbKY M Ha
OCHOBY pe3ysTaTa M3 mHojojesbka 6.6. cieau 1a je IMOBpIIMHA HOBPLIM OperoBUTOT
uKocaezpa jenHaka 30upy nospiiuHa 20 IIecTOYriIoBa KOjH C€ MOTY Pas3JIOXKHUTH Ha 110
jenaH jemHaKoCTpaHW4YaH TPOyrao (CTpaHa MPaBUJIHOT MKOCAeApa) M TPH jeIHAKOKpakKa

b\15

TPOYIJla OCHOBHIIE jeIHAKE MBUIM [IPABUIHOT UKOCAEAPa U BUCUHE h = o Tana je:

2 2
s zzo[b ﬁ+3.9.bVlSJZZO.M(HﬁJZSb%.ﬁ V5 p?3(6+345).
4 2 10 4 5 5

[octynajyhu Ha cavyaH HAuYMH 32 3apeMHUHY J00Hja ce:

Vo =1p, R —l.bzx/§(5+3\/§)~b‘/§3+‘/g =
BI 3 BI u 3 12
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32154575195 +15) b2(30+14v5) b2(15+745)
- 3-12 12 6 '

OBMM MpBUM HAaYMHOM 30Mp MBHYHHMX yrioBa Ouhe jeaHak 30upy CBUX YHYTpalllbHX
NIECTOYraOHUX cTpaHa Operouror ukocaeapa Tj 20 ~ 720 = 14400, jep je 30up
YHYTpaII®BuX yriioBa mecroyria jegaak 720. OBaj pesynraT HHje y CKIaxy ca (GopMyiIoM
Teopeme 9., jep 6u 1o Toj hopmyH Tpebano a je oBaj 36up (32 - 2) ~360° = 10800°.

7.2. Ipyru Ha4YMH.

Cun. 29.

JMedunumnmuja 24. Heka je Aj,Ap, ', A, IPOCTOPHA MOJIMTOHAIHA JIMHUjA U S Ta4yKa 3a KOjy
CBaka IOJIylpaBa 4Hja je TO IMOYETHA Tayka NPOJUpE HajBHIIE jeaH Ol TPOYyIJIoBa
onpeheHNuX CycelHUM CTpaHHIIaMa OBE IOJIMTOHANHE JIMHUje. YHHja CBHX IOJYIPaBHX
KOjuMa je S ToveTHa Tauka M Koje caJipie Mo jelHy TauyKy MOJUTrOHANHE JIMHH]jE 30BE ce
yonwimenu poeas. llonynpase SA;, SA,, ", SA, cy uBHIe, a yrao oapelen nBuama Koje
caJip)Ke cycellHa TeMEHa [TOJIMTOHAHE JIUHU]E j€ CIMpana po2/aba Ul UBUYHU Y2d0 PO2/bd.

Y HekuM ciydajeBUMa ce OBakBa (I1a M KpHBa) IMOBPII 30BE cedso, a Tauyka S
cednacma mauxka. Y OBOM TEKCTy c€ OBH Ha3uBHU Hehe ynorpebspaBartu.

7.2.1. 3Be3noua MaJior 3Be3gacTor aoaekaenpa. IIpema gokasy teopeme 11. cycemme
CTpaHe jeIHOj CTpaHW AOJAEKaeApa ce MPOTeXY 3a TPOYIJIOBE KOjU HMMAjy 3ajeIHHUYKY
TA4Ky Tj. TH TPOYTJIOBH MPEJICTABIbA]y OMOTA4 MUPAMH/JIE YHja je OCHOBA n3abpaHa cTpaHa
Jojiekaenpa, a OodHa WBHIA MPOTETHYTa HMBHUIA JOJCKaeapa 3a JYKHHY JUjaroHaie
crpane. [lakie, oMoTau oOBe NHpamMHIe NOKPHBAa YHYTPAlIlOCT H3a0paHe CcTpaHe
noaekaenpa. Kako ce cBaka crpaHa nojiekaenpa MOKe IIOKPUTH OBAaKBUM IHpaMHAaMa, TO
je OHIa MOKpHBa4Y MalloT 3BE3JaCTOr JoJieKaeqpa YHHja OMOTada OBHX 12 mHpaMua.
Temena mokpuBaua Ccy TeMeHa oBUX nupamuiaa Tj. 20 TemeHa jgojaekaenpa u 12 Bpxosa
nupamuaa. YkynHo No = 32. MBuue nokpuBada Cy CBe WBHUIE OBHX NMUPaMHUAA Tj. UBHILIE
OCHOBE KoOje cy mBHIle nojeckaeipa (uma ux 30) u OOYHE HBHUIIC OBHUX METOCTPAHUX
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nupamuna kojux mma 512 = 60. Haxne, ykymHo N;= 90 usuna. CtpaHe moxprBaua
cy OouHe crpaHe mupamuzaa kojux mma 5~ 12 = N, = 60. Jlako ce mpoBepaBa ga Baxu
OjnepoBa popmyna: Ng- Ny + N, =32 — 90 + 60 = 2. TlokpuBay je moBe3aHa MOBPII, jep je
Jo/ieKaeap MOBE3aH, a CBaKWM BPX INHUpaMuzae je OOYHOM HMBHIIOM MOBE3aH Ca HEKUM
TEMEHOM Jojekaespa. [lokpruBay je moBpII Koja UMa JIBE Kilace porjeeBa. JemHa Kiaca cy
porieeBu onpeheHn oMoTaunMMa MmupaMuaa U o BuMa je ommo roBopa y 7.1. lpyra kiaca
porieeBa cy yommreHn porjbeBu. (Bugetn Ha Ci. 21. Teme S ¥ WBUYHE YTIIOBE O3HAYEHE
3eneHoM 0ojoM.) CBaku oJ lbUX opeljeH je ca Tpu MoiynpaBe KOjuMa je MOoYeTHA Tauka
jeIHO TeMe JojeKaenpa Koje cy oapeheHe MBHIlaMa KOjUMa je TO 3ajeJHMYKO TeMe U ca
TPH TIOJyIIpaBe Koje MMajy TO TeMe 3a TIOYEeTHY TauKy, a oapeleHe cy mporezamnuma OBUX
WBUIIA IPEKO TOT TEMEHA. JaCHO je Ja jeqHa MBHILA U3 MPBE IPYIE U jeJHa U3 ApYyre JexKe
Ha ucToj mpaBu. [Ipema ToMe, He MMOCTOjU PaBaH Koja ceue CBE OBE MOYIPaBe, 11a je TO 10
neduHNIMjH 24. yormuTeHH porass. CyceqHe UBHIIE OBOT POTJba Cy jeHA WBHUIA U3 TIPBE U
jeIHa MBHIlA U3 ApyTe TpyIe u oHe oapel)yjy yrao 60ouHe cTpaHe MUpaMue Ha OCHOBHIIH,
a KOjH je CYyIUIEMEHTaH YIJy TeTOyraoHe CTpaHe moiekaenpa, ma je jemmax 72°. Kako je
0BO IIECTOCTPAHH POTalb, TO j¢ OHIA 30U HEroBUX MBHYHKX yriosa 6 72° = 432°, Kako
porJeeBa Ipyre Kiace MMa KOJHMKO M TeMeHa Jojekaeapa Tj. 20, a porsbeBa IpBe Kiace
KOJIUKO W CTpaHa Jojekaeapa 1j. 12, To je oHa 30Mp MBHYHHX YIJIOBA MOKPHBaYa jeTHAK
20 -432°+ 12 -5 36° = 10800°. OBaj je pesyarar carmacan hopmytn u3 Teopeme 9., jep
je mo Toj dopmymts 36mp mBmuHEX yriosa (32 - 2) - 360° =10800°. OBaj 36mp ce
MOTao0 HM3padyyHaTH Kao 30HMp YHYTpAaIIbHX YIJIOBAa CBUX OOYHMX CTpaHa NHpaMHIa
nokpuBaua Tj. 12 © 5 - 180° = 10800°. Ilpema TOMe, MOKpHBAY MAJOr 3BE3JACTOT
JIoJleKaeapa je MpocTa TMONMeAapcka TIOBpII Koja onapehyje mommenmap y cMucity
nedunnmmje 12. u 3Bahemo ra 38e300ud manoe 36ezdacmoe dodexkaedpa. lloBpmmHa oBor
MmoJiMe/ipa jeJAHaka je 30Mpy IMOBpIIMHA OMOTaya MPABUIIHUX IETOCTPAaHUX MUPaMHIA
MOKpUBaya Tj.

P=12-%a-%\/5+2\/§ ~3a2\/5+ 245 .

3ampeMrHa OBOT TIOJNHEApa jelHAKa je 30uMpy 3alpeMuHa CBUX OBUX NHpPaMuaa U
3anpeMHHe J0feKaenpa:

3 2
L2 !15+7\/§!+12_1.51_\/5+2\/§.a\/5+2\/§ _

4 3 4 5 5
_ a3!15+7\/§}+5a3 5+2V5 _ a3(15+7£)+a3(5+2£): a[35+15V5)
4 5 4 4 '

7.2.2. 3Be3goua Beaukor aoaexaenpa. Ilpema noxasy Teopeme 12. cBaka meHTarpamcka
CTpaHa MaJlor' 3BE3JIaCTOr JOoJeKaelpa MpOTeKe ce 3a IeT TPOYrjoBa Of TeMeHa
MPaBWIHOT J0AEKaeapa npeMa TeMEHHMa MeHTarpaMa, koja oapelyjy MBHIly MpaBHIHOT
MKOCaeqpa, y MeTOyraoHy CTpaHy BEJIMKOT JojeKaeapa. Tpu TakBa TPOyria IMpoTe3ama
TpHjy TIGHTarpama KojuMa je 3ajeJHHYKO TeMe, TeMe TMPaBHIHOT JIoJleKaeIpa
MpeacTaBbajy Ae0 MOKPHBava BENHMKOI AOJAEKaeapa, jep OBH TPOYIJIOBH IPEICTABIbAjY
OouHe cTpaHe MpaBHJIHE NHMpaMUJE UYHja je OCHOBA CTpaHa HPABMIIHOI HMKOcaeApa KOju
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npema TeopeMu 12. mpencraBiba KyhuinTe BETHKOT T0JeKaeapa, Ma 3a CBaKy TauyKy OWIIO
KOT' OJl OBHX TPOYTJIOBa MOCTOjU MOJYIIPaBa KOjoOj je Ta Tayka IMOYSTHA M jeJHA Tadka
CTpaHe WKocaelIpa Koja je oapehyje W mpuUTOM Ta TOJyNpaBa HeEMa  Tadaka y
YHYTPAIIE-OCTH BEIMKOT JIO/IeKaepa. YHHja CBUX TaKO JOOWjE€HHX TPOYTJOBa 3a CBAaKO
TeMe TPaBWIHOT JoJieKaelpa MpeAcTaBiba MOKpPHBAayY BEJIUKOT Aozekaeapa. Ha ocHOBY
MPETXOHUX 3aKJbydaKa OBa ITOBPII MMa 12 TeMeHa Koja Cy M TeMEHa BEJIMKOT J10JeKaeapa
Y TIpaBIITHOT MKocaenapa u 20 TeMeHa Koja Cy W TeMeHa M0JIa3HOT MPaBUITHOT JTo/IeKaeapa.
Hakine, ykynan 0poj Temena je 12 + 20 = 32. CBaka cTpaHa oBe MOBPILH JISKU Y TAYHO
JEeHOj TIETOYraoHOj CTpPaHU BEIIMKOT JOJEKaeqpa, a Kako j€ CBaka WBHIIA BEIHKOT
nofiekaeapa (TIpaBUITHOT WKOCaenpa) 3ajeTHUYKa 3a TaYHO JIBE CTpaHe, TO je OHJa TaKBa
WBUIIA OBE MOBPIIM 33jeIHUYKA 32 JBa IeHa Tpoyria. CBaka Ol OCTaJMX CTPaHHUIA OBUX
TPOYTJIOBA je OOYHA MBHIIA MPABUIHE MHUPAMHJE, A je W OHA 3ajeIHUYKA 33 TAYHO JBa
Tpoyria. Kako cBaka /1Ba 0 OBHUX TpOYTJIOBA JISKE Y PAa3IMUUTUM CTpaHaMa BEJIUKOT
Jo/IeKaeapa, TO OHAAa M OBH TPOYIJIOBH JIEKE Yy DPAaTIMUUTUM paBHHUMa. CBako Teme
MPaBUIHOT JOJEKaeapa je HEKOM CTPaHHWIOM OBHMX TPOYIJIOBAa IMOBE3aHO Ca HEKHM
TEMEHOM MKOCae/ipa, TO OHJa ITOCTOjU HHU3 MBHIIA OBE IOBPIIU KOjU MOBE3yje OMI0 Koja
IBa BeHa TeMeHa. Jlakie, moOujeHa MOBpIII je MoueIapcKa U IpemMa IpeTXOAHOM IPOoCTa,
na oapehyje nmonumenap y cmucny aedununmje 12. koju hemo 3BaTH 38e300u0 enuxoe
dodekaedpa. bpoj WBHIla OBOI' TOJHEApa NpeACTaB/ba 30up Opoja MBHIA MPABHIHOT
vKocaenpa W Opoja OOYHMX WBHIA TPABIIIHUX NHUpaMua 4Y¥ja jé OCHOBa CTpaHa
MIPaBUITHOT WKOCaenpa, a BpX OAroBapajyhe TeMe MoNa3HOT qojaekaenpa. YKyman Opoj
uBuna je 30+320=90. Bbpoj crpana 3Be3momsia BEJIMKOT JOJcKacapa je yKymaH Opoj
O0ouyHmx ctpaHa cBux oBux mupamuaa 1j 3 20 = 60. Cana ce mako mpoBepaBa Ja 3a OBaj
nmonmmeaap Baxu Ojneposa dpopmyna Ng- Ny + N, =32 — 90 + 60 = 2. [Ipema Teopemu 12.,
YITIOBM HA OCHOBMIM CTPAaHA 3BE3IOMIA BEIHMKOr JOAEKAeapa Cy 1o 36°, a yrIoBH mpH
Bpxy mupamuaa mo 108°. 3Be3om BelMKOr 10/1eKaepa UMa JBE Kiiace porsbesa. JeaHa
KJlaca Cy HEKOHBEKCHH JIECETOCTPaHH POIJbEBH IPBE BPCTE KOjUMa Cy BPXOBH TEMEHa
rKkocaepa (jep je TeMeHa dUrypa BEIHKOT HOACKAEpa MEHTArpam), a HBUYHH yrao 36°.
VKymaH 30Hp HBHYHEX YI7I0Ba oBHX porbea je 12 - 10 - 36° = 4320°. Ilpyra kmaca cy
POIJBEBH JIpyre BPCTE KOjHMA Cy BPXOBH BPXOBH IIHpaMUIa, a ueiurK yrao 108°. Ykynan
36Mp MBHYHMX yrioBa OBHX poribesa je 20 ~ 3 - 108° = 6480°. Viyman 36up mBHuHKX
yI70Ba 3BE3/0MAA BETHKOr goxekaenpa je 4320° + 6480° = 10800°. Omaj pesynrar je
carnacal ca ¢opmynom teopeme 9. OBaj ce 30up Morao 10OUTH Kao 30Mp YHYTPALIHBHUX
YIJI0Ba CBUX TPOYFAOHHMX CTpaHa 1j. 60 - 180° = 10800°. IToBpmIMHA 3BE3/OMIA BETHKOT
JoJieKaeqpa je 30Mp TOBPIIMHA CBUX HETOBHX CTpaHa, Ma Ce HAa OCHOBY pe3yJTara
Teopeme 12. nobuja:

1 (3++5 5+12 1 3++5 a [5++5
P:6'2(2)a(2J{22] ‘/_)a\/

!3+\/§H5+\/_? 15 ZW

"2 2
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3+\/§

a je WBMIA TIOJA3HOT IPABMIIHOT JojeKaeapa, a b = WBHIIA TIPaBUIHOT

uKocaezpa.

Ja Omcmo ompemuny 3ampeMeHy 3BelOHAa BEIHKOT Jo/eKaedpa MOTpeOHO je
OJIPE/IUTH BUCHUHY TIUPAMHUJIC:

T
|

2 2 ‘ 36

_ [\/§+1an (1 3+45 12 J2:J6+5J§a2_3(14+6\/§)_a2

a\/3+\/§_7+3\/§ :a\/9+3\/§g7-3\/§ :a\/g:ﬁ_

2 6

3anpemMuHa 3B€370MIa BEIMKOT TOJEKae/apa jeHaKa je pasiHild 3alpeMUHE MPaBUIHOT
ukocaezapa usuiie b u 20 mupamuaa yrja je OCHOBaA CTpaHa OBOT MKOcaeapa, a BucuHa H,
jep oBe mUpaMujIe MPeACTaBIbajy ,,yaAyosbema y HuKocaeaap.

g SBeEh o1 bE VB s (MEJ
4

12 372 3 %773
_50%(3+15 345 ) sab” 14+6J5-8 _5ab’(J5+1)
3| 2 2 3 8 4

3+5
( J (J§+1)_5(7+3£X£+1)a3 :5(7J§+7+15+3J§)a3

4 8 8

3
_5 5‘/5111 ~27.72542486° .

7.2.3. 3Be3noua BeJHMKOr 3Be3gacTor goaekaeapa. Ha ocHoBy Teopeme 13. Benmku
3BE3J1aCTH JI0JIeKaeap HacTaje MPOTe3ambeM CTpaHa BEJIMKOT JoJeKaeapa MPEKO HEroBUX
WBHIIA, KOj€ CY U UBUIIE HKOCaepa KOjH j& BeroBo Kyhuiire, 3a jeIJHaKOKpake TPOyrioBe
KOjUMa je OCHOBHIIA MBHIA MKOCAeIpa, a KpaK JUjaroHana CTpaHe BEIMKOI MKOCcaenpa.
CrpaHe BeJIMKOT JoJeKaepa Koje caJapie UBHIE jeHE CTpaHe UKOCaenpa MPOTEXY ce 3a
TPOYTJIOBE KOJU MMAjy jeJHO 33jeIHUYKO TeME Tj. OBH TPOYIIIOBH YMHE OMOTAY IIPABUITHE
nUupamMuzie KOjH TOKpUBa CTpaHy HKocaedpa (ocHOBY mnupamuie). Kako je mpaBuiHH
uKocaeaap Kyhuiure BeNMKOr JOAeKaelapa, TO OHAA HKOcaenap IOKpPHBAa BEJIUKU
noaekaenap. OMOTauu CBUX MPaBWIHMX NHpaMuia A0OWjeHH Ha OBAj HAUYWH MOKPHUBAjY
MKOCaenap, a CaMiM THUM M BEJHMKH JOfeKaenap KOjH je JIeo MOBPIIM BEIHKOT 3BE34aCTOT
noaekaenpa. IIpema Tome, yHHja oMOTauya CBMX OBUX NMHUpaMHJIA je MOKpUBAad BEJIUKOT
3BE3aCTOr jojekaenpa. BpxoBu oBux mmpamuaa (uma ux 20, KOJIMKO M CTpaHa
WKocaepa) U TeMEHa OCHOBa (KOja Cy M TeMeHa uKocaeapa, uMa ux 12) cy TemeHa
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nokpuBada. Jlakie, Opoj TeMeHa nokpusaya je 20 + 12 = 32. Ha uctu HaunH kao y 7.2.2.
ce 3aKkJbydyje Ja je OBaj MOKpWBAau IpOCTa ToJHenapcka ToBpul. bpoj wuBuia
npeacTaBiba 30Mp CBUX OOYHHX HMBHIA MUPaMUJa M CBHX WBHIA MKocaenpa 1j. 20 *3 +
30 = 90. bpoj ctpana je 6poj 6ounmx crpana mupamuzaa Tj. 20 *3 = 60. Jlako ce nmpoBepasa
Ja 1y oBoM cirydajy Baxku Ojneposa ¢popmyna Ng- Ny + N, =32 -90 + 60 = 2.

Ha cnngan maume kao y 7.2.2. ce 3akjpy4yje /Ja ¥ OBa MOJMeNapcKa MOBPII UMa JIBE
KJlace porJbeBa. JeiHa Kjaca Cy yONIITeHH POTJbEBU KOjU Y OBOM cilydajy umajy mo 10
CTpaHa, a MBHYHM YI7I0BH cy uM 110 72° (CyrieMeHTHH yrioBuMa metoyria). Jlpyra Kmaca
CY TPOCTPAHH POTJbEBH MOMEHYTH y 7.1. KojiMa Cy MBHUHH yriioBu o 36°. YKymaH 36up
wBraHEX yrimosa je 12 ©10 - 72° + 20 - 3 - 36° = 10800°. OBaj ce pesynrar ciake ca
¢dbopmynom Teopeme 9. OBaj 30Mp ce MOXKE OAPEIUTH U Kao 30Mp YHYTpaIlBHX yriIoBa
TPOYTaoHHX CTpaHa CBHX oMmoTada mupammaa Tj. 20 ~ 3 - 180° = 10800°. Osa mospm
onpehyje mpoct monmenap xoju heMo 3BaTH 38e300uU0 6enuKO2 38€30Acmoe 000eKaedpd.
[NoBpinHa 3B€3710M/1a BEIUKOT 3BE3/1aCTOT JI0JIeKacIpa je jeAHaKa 30upy MOBPIIHA CBUX
HBErOBUX CTpaHa Tj. 30Mpy OMOTaya CBHX NPaBWIHHUX TPOCTPaHUX MUpaMHIIa OCHOBHE

!\/§+1}3

uBwHIe b (MBHIla HKOCaeapa) u OOYHE HBHIIE 5, [Ipema Tome, moBpIIKHA je:
1 Si1) (1) 1
P=20-3.:b:b ( : J _(Ej — 30b? -?/5+ 245

:15-(¥J2a2\/5+2\/§ =%\/(7+3\/§)2(5+2\/§)

:g\/(94+42\/315+2\/§):%\/m ~316421351@° .

[Tpu yeMy je a MBULA OJA3HOT IPABUIIHOT JOAEKaeIpa.

Bucuna nupamuna je:

H:b\/(\/gﬂf_(@}\/mzﬁ_;:\/w
2 3 4 3 12

_3+\/§_(3+x/§)\/§
23 6

3anpeMuHa 3BE37I0Ma BEIMKOT 3BE37acCTOT JOJeKaeapa je jemHaka 30upy 3ampeMuHa
MPaBUITHOT MKOcCaeIpa uBKIle b 1 [BaseceT HaBeICHUX TPOCTPAHUX TTHPAMHU/IA;

y :i?%ﬁ+2o.%'b2\/§.3+\/§ s 25)o3 +5(3+;3/§)o3

4 23 1
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153 +4Ep° 5(3+\/§)'[3+\/§J3a3 _sf+45)a® _sfa+645fa

~117,4467844° .

. 5.4(7+3J§)2a3 _ 5(49+42J§+45)a3 _ 5(47+21J§)a3
4

4.8 8

7.2.4. 3Be310u BeTUKOT MKocaeapa. Ha ocHOBy moka3a Teopeme 14. Benmnku nkocaemap
HAcTao0 OJ MPaBWJIHOT HMKOcaeapa Koju je KyhuiTe Manor 3Be3gacTor aojekaeapa u
BEJIMKOT J0JieKaepa HacTalluX OJ MOoJa3HOr JoJeKaeapa U MajH 3Be3JacTH JoicKaeaap
HAcTao O] MPaBWJIHOT AOJAEKaenpa KOju je KyhWITe BETHMKOT 3BE3JACTOr Jo[eKaeapa
nMajy ucTa TeMeHa U ucte uBuie. Ha ocHOBY momonespka 6.5. Tpu HecyceqHe CTpaHe
BEJIMKOT WKOcaeapa KoOJi KOjUX IO jeJHa WBHUIA oipelyjy Tpoyrao Koju mpencTaBiba
MIPOTE3amke MaJIoT 3BE34aCTOT JoAeKaeapa o KyhuIiTa BeJIUKOT 3Be31acTOr JoAEKaeapa, a
KOjH je 0 moAoAesbKy 7.2.1. cTpaHa 3Be3/I0MAa MaJIoT 3Be3AAaCTOT IO/eKaeapa, CeKy ce y
jenHoj tauku. Ta Tauka je YETBPTO TeMe TeTpaciapa 4Mja j¢ OCHOBA HaBEJCHA CTpaHa
3BE3/I0M1a MaJIoT 3BE3JIaCTOT JOJCKaeaApa U Hala3! ce y YHYTPAIIkhOCTH OBOT 3BE3/IOH/IA.
Ha ocnoBy 7.2.1., Takohe, cnenn na TakBUX Tadaka M TaKBUX TeTpaeaapa uma 60 u ma oHn
TIPeNICTaBIkajy yayOJbema y CTpaHaMma 3Be3/J0Hu/1a MaJoT 3BE3/JaCTOT JoJieKaeapa Tj. CTpaHe
3Be3/I0M]a TOKPUBAjy OMOTaue OBUX TeTpaeaapa.

Ha cnnyan HaumH Kao KOJ 3BE3/0WJa BEJHMKOT MKOCaeapa ce IOKasyje Ja je oBa
MOBPIII MPOCTa MOJHeJapcKa MOBPII U Aa je MOKpUBay BEJIHKOT uKocaeapa. [Ipema Tome,
oHa oxpehyje mpoct nonuenap koju hemo 3BaTu 36e300u0 geauxoe uxocaeopa. TemeHa
OBOT 3BE3/I0M7a Cy TEMEHa 3BE3/I0HMa MaJlor 3BE3JacTOr JojeKaenpa Kojux uma 32 u
noMeHyTHx 60 TeMeHa TeTpaenapa. YkynHo No = 32 + 60 = 92. MBune oBor 3Be370u1a Cy
WBUIIE 3BE3JIOH]Ia MAJIOT 3BE3JIaCTOT Jo/ieKaeapa Kojux uma 90 u 6ouHe WBUIIE TeTpaerapa
kojux uMa 60 * 3 = 180. YxynHo N; = 90 + 180 = 270. bpoj ctpana je 6poj cBuX 60UHUX
cTpaHa Terpaenapa, a uma ux N, = 60 ' 3 = 180. Jlako ce nposepaBa ga Baxu OjinepoBa
dopmyma: Ng- Ny + N, = 92 — 270 + 180 = 2. Bpoj UBUYHUX YIIIOBa CE MOXE OJPEIUTH
Ka0 30Hp YHYTpALIBUX yIJIOBA CBUX IETOBHX TPOYraoHMX cTpana Tj. 180 - 180° = 32400°.
OBaj ce pesynrar cicxke ca dopmynom teopeme 9. Tj. (92 - 2) - 360° = 32400°. [opmruna
3BE37I0MJa BEJIMKOI HKOcaeapa je jeaHaka 30upy 60 omoraua terpacmapa. Ha ocHoBy
(dhopmyiia u3 6.5. oBa IMOBPIIUHA je:

P60 O I0SN2 o o5 . 5,10+ 51225 o
= 3(V15 +310 +5v2 [0+ 445 2 = 3(0V15 + 4710 + 203 +105V2 h? 109985202182

b, je uBuia nomekaempa Koju je KyhuIuTe BENMKOr 3BE3JACTOr JOJEKAEAPA, & d MBUIA

TTOJIA3HOT MPABIITHOT JI0/IeKae pa.
3anpemMuHa je, Ha OCHOBY pe3ystata u3 6.5. u 7.2.1., jeqHaKa pasauiy 3anpeMuHa

3BE3/I0M/Ia MAJIOT 3BE3/IACTOT JIOJIeKaepa U3pakeHe uBuioM D, u 3ampemuna cBux 60
TeTpaenapa (ynyOsbema y cTpaHe HaBeJIeHOT 3BE3101Aa) Tj.

120



MAT-KOL, XXIV(2) (2018) R. Dini¢
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3l190+8575 + 385 +85p° _ 3[275+123/5
4

4

7.2.5. 3Be3noauko OperoBuTH uKocaemap. [Ilpema momomesbky 6.6. cBaka  UWBHIIA
OperoBUTOT WKOCaepa je jeHa o1 Tpu OOYHE MBHIIE MPABUIIHE MMHPAMHUIE YHja je OCHOBA
CTpaHa MPaBUIIHOT MKOCaepa O] Kora je 1oOujeH OperoBUTH nKocaenap, rna je caMuM THM
CBaKo HErOBO TeME BpX TakBe mupamuie. OMoTad CBake O]l OBHX MUpaMHUIa MOKPHUBa
BEeHy OCHOBY KOja je Je0 je[He IIeCTOyTraoHe CTpaHe OpEeroBHUTOr MKOCaeapa, OCTalu
JIETIOBH OBOT IIIECTOYTJIA Cy HEKe OJf TPOYraOHNX OOYHMX CTpaHa oBHX mupamuna. [Ipema
TOME, YHHja OMOTa4a CBUX OBHX NMHpaMHUa je MOKpUBau OperoBuTor mkocaenpa. Kako je
HaJl CBAKOM CTPAaHOM IPABHJIHOT HKOCaeapa KOHCTPyHCaHa 110 jeHa TaKBa MHPaMuIa, TO
je oHma yKkymaH Opoj TpOyraoHHWX cTpaHa mokpuaya jemnak 20 * 3 = 60. JacHo je nma je
cBaka OOYHA WMBHIIA OBHMX NMUpaMHJA 3ajeHUYKA 32 Ta4HO JBe crpaHe. OCHOBHE WBHUIIC
OBHX MMUPaMUJa Cy MBHUIIE MPABHIHOT UKOCACNPA, T1a je CBaKa OJ] IbUX 33jeIHNYKA 33 TAYHO
JIBE OCHOBE KOj€, CBaKako, HHCY y WCTOj paBHHU. [Ipema Tome, cBaka O] OBUX HBHIIA j&
3ajeTHUYKA 32 TAYHO JIBE MUPaMUJIe, a KaKO CBaKOj OCHOBHO] MBHIIA OJIrOBapa TAYHO jeTHa
0o4Ha cTpaHa, TO je OHJa CBaka OCHOBHA MBHIA 3ajeJHMYKA 32 jeHy OOYHY CTpaHy jenHe
1 3a jenHy OOYHY CTpaHy JApyre HUpaMuje Tj. 3ajeJHHYKA je 3a TayHO JBE CTpaHE
nokpuBava. CBaka JiBa CyCeJHa TPOYyIJIa MOKpPHBaya JIeXKe Yy Pa3IMYUTM IIECTOYTaOHUM
CTpaHaMa OperoBUTOT HMKOcaeqpa, Ma MpeMa TOME W y Pa3InuuTHM paBHUMA. Y 6.6. je
MOKa3aHo Jia Ce CBaka JiBa TeMEHa OpEeroBHTOI HMKOCaellpa MOTYy IOBE3aTH WBHUIIAMA
IIECTOYTaOHUX CTPaHa, a Kako Cy TO M TeMEHa OKpHBaya, TO CE OHJA U CBaKa /[Ba TeMEHa
MOKpUBada MOTY TOBe3aTH MBUIaMa (y OBOM CIly4yajy C€ MOTY KOPHCTUTH W HWBHIIC
MPaBUIIHOT WKocaezapa). Jlakie, mokpuBad OperoBUTOT UKOCaeIpa je MpocTa MojiueiapcKa
MoBpII, Ma TpemMa ToMe ojapelyje mpoct momuemap koju hemo 3BaTH 36€3001UKO
opezosumu uxocaedap. llpema 6.6. ykynaH 6poj Temena je 32. YkynaH Opoj MBHUIA je
npemMa 6.6. M TpeMa NPETXOJHOM paMmaTpamy jeJHaK 30Mpy CBHX OOYHHX HBHIA
nupammuzaa 1 6poja UBHLA MpaBWIHOT uKocaeapa 1j. 60 + 30 = 90. Jlako ce mpoBepaBa aa
Baxxu OjnepoBa ¢opmymna Ng - Ny + N, = 32 — 90 + 60 = 2. 30up MBHYHUX YIJIOBa
3BE3JIOJIUKO OpPETOBUTOr MKOCAeJpa Ce MOXE OJIPEJMTH Kao 30Mp YHYTpAIIHBHX YIoBa
CBHX FErOBHX TpoyraoHmx crpama Tj. 60 180% = 10800°. OBaj ce pesynrar crmaxe ca
¢dopmynom teopeme 9. [loBprirHa 3BemONMKO OPErOBUTOI MKOCaeapa je jeaHaka 30upy
MOBpIIMHA OOYHUX CTpaHa MUpamua , na kopucrehu pesynrare u3 6.6. cnenu:

P= 203—bb‘/_ 3215 = 3[3“/_}\/—:%1‘”_6\/3@
4
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~79,637468382.

_3r+3/5MI5 331515k
2 2

3ampeMuHa 3BE3MOJIMKO OPETOBHTOT WKOCaeApa jeqHaka je 30mpy 3ampeMuHe
MPaBWIHOT MKocaeApa U 20 MOMEHYTHX MPABUIIHUX MAPAMUJIA Tj.

y_5B+VBp® o1 b°V3 byi5 _ 5(3+ 45 P55 5+3/5p° _
12 3 4 12 3 4

15

VYnopehyjyhu oBaj pesynrar ca oaroapajyhum pesynratom y 6.6. 1ako ce yodaBa Ja ce
OB€ BPEAHOCTH Pa3MKyjy 3a 3alpeMHUHY MPaBUIHOT HKOcaeapa.

3+
3amemyjyhu b ca nobwuja ce:

_ 5+35 .(ﬁ}aaﬁ _ (5+3x/§X14+ 6\/§X3+\/§)a3

\Y

4 2 4.8

(B0+14/5)7+35p° 15+ 75 )7 +3/5k° _(210+94/5

4.4 4.2 4.2

3
_ 05+ ‘Z‘/g ~5252379874°.

U y oBoM ciiyuajy je @ WBHLA MOJIA3HOT MPAaBHIHOT JOjAEKaeapa oX Kora ce oapeheHum
penocnenoM 00Wjajy CBH MOMEHYTH NPAaBHIHHU MOJHEJPH Kao M OPETOBUTH 3BE3JIACTH
nkocaeaap. OBakaB HayMH U3pakaBarba Mepa [ITy)KMHA eJeMEHaTa, IOBpLIIMHA U
3alpeMuHa IMOMEHYTUX Ionueaapa omoryhaBa mnopeheme BHUXOBUX OAroBapajyhnx
BEJTMYMHA.

3aHMMJBMBO je HAallOMEHYTH Jla Ha MPBU MOTJE] M3IVIeAa Ja Cy 3BE3IOWI BEIHKOT
J0JieKae/pa 1 3Be3/I0JIMKO OpEeroBUTH UKOcaenap WHBEPTOBAaHH (OOPHYTH) jelaH APYTOM y
OJIHOCY Ha TPaBUJIHM HKOCaeJap ca KOJUM UMajy jeaaH Opoj 3ajelHHYKHUX TEMEHa.
MelhytuM, 0BO 3amaxkamke HHjE€ TayHO jep je BUCHHA MHpaMuie yayOJbema 3Be3ouja

BEJIMKOT JIOJIeKaeapa jeIHaKa ?az 0.57735026%, 10K je BUCHHA MHUPAMHJIC y3BHUIICHA

3BC3JOJIMKO 6pel"OBI/ITOF HUKocacapa

bv15 _ (3+\/§)\/Ea_ \/5(3\/§+5}a
15 30 B 30

~0.67597346% .

8. O ckyiomoBUMa NMPaBHJIHUX MOJIMEAPA
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[Ipecenn u yHuje reoMeTpujcKux Qurypa (CKymoBa Tayaka) ce KOPHCTE Y pa3HUM
npobnemuma. HoBu mojMoBH ce udecTo AeQUHHUIIY Kao Mpecelud WX yHHje MO3HATHX
10jMOBa, MOMONY Tpeceka W yHHja ce YyCIOCTaBibajy omHocu Mely durypama. Y tum
mpo0byieMrnMa ce 4ecTo IOMUbY TIPECceIld U YHH]je MPOU3BOJEHOT Opoja (YaK M OECKOHAYHO
MHOr0) ¢urypa. YcnemHocT oapehuBama npeceka WM yHHUje ABE WM BuUlle (urypa
3aBHicH 0J Opoja (purypa v BUXOBE CIOKEHOCTH. 3a TPH WIX BHUIIE (QHUTypa Mpecenn Wi
yHHUje MOTy Ja TpeICcTaBihajy BpJO CIoXeHe (Urype hako cy TojequHadHe (urype
PEIaTUBHO jeHOCTaBHE. 3a JIBE CIIOKEHUje (purype mpecek U yHuja MOTYy OUTH U3y3ETHO
cioxkeHe ¢urype. 3a paBHE TeoMeTpujcke ¢Urype cy OBH HpoOIeMH HEITO
JeMHOCTaBHHMjH OJf OHMX Yy BHUIIEAUMEH3HOHHM NPOCTOpUMA. Y TPOCTOPY OX TPH
JUMCH3H]E ce OBU ITPOOJIEMH pelliaBajy METOaMa HaI[PTHE TeOMETpHje 3a MOTpede pasHUX
rpaHa TEXHUKE. Y OBOM ciy4ajy 3a [Ba Teja ce Mpecely Jefie Ha MPoIope H 3aJ0pe.
[Tox mpomopoMm jemHoT Tenma Kpo3 Apyro MOoApasyMeBa ce ciydaj KaJ Ipyro TeJlo pasiake
MPBO Ha TPH JeJia: jelaH Jeo je MpeceK OBUX Tela, a JIpyra JBa HEMajy 3ajeTHUYKHX
Tayaka; y CyIpOTHOM je y MUTamy 3aa0p. M mopen oBaKkBOT 1OjeIHOCTaBIbEHA MPOAOP
WM 3aJ0p, YaK U 3a JIBa jeIHOCTaBaHa IOJUepa, a MoceOHO 3a 00ja Teja, MOXe OUTH
BpJIO KOMITTMKOBaH. HemTo jefHOCTaBHUjH CITy4ajeBU HACTAjy aKo C€ Y3UMajy MPaBIITHU
MOJIMEIPY U aKo Cy Y TOCEOHOM I0JI0XKa]jy, YaK U aKo WX MMa BUILE oJ ABa. Ha Taj HaunH
ce J0J1a3u J0 TI0jMa CKJIona Koju ce, Takole, KOpUCTH Y pa3HUM I'paHaMa TeXHHKE.

Hedununuja 25. llog cxronom noauedapa (Kpatko ckion) moiapa3yMeBa ce€  yHHja
MeljyCOOHO ToyIapHUX MPaBHIHUX Mojiueaapa (KOHBEKCHUX WM 3BE31aCTUX)  KOjU
uMajy 3ajeHuuku 1eHrtap. Ilox yewmpom noauedpa ce moxpasymeBa LEHTAp OINMCAHE
OTHOCHO ymHcaHe cdepe THX momenapa.

[Mpecex monuemapa ckjiona je KOHBEKCAH TOJNHEAeap, jep je TpeceK IMpaBUITHHX
noJiveiapa KOHBEKCaH; 3a MpaBHJIHE KOHBEKCHE MOJIMENpe je jacHO, a 3a 3Be3JacTe je Taj
Mpecek MpeceK HUXOBUX je3rapa Koja cy KOHBEKCHH cKymoBH. [Ipecek monmenpa ckiomna
ce 30Be jeszepo cknaona. Ha OCHOBY MpeTXOJHHMX pa3MmaTpama TeMeHa OWiIo Kojer
NPaBWJIHOT TIOJIMEJpa NPUIAAajy TPaBHIHOM KOHBEKCHOM monueapy. Ha ocHoBy
neduHUIMje 25. TeMeHa CKJoMa JeKe Ha ommcaHo] cdepu, ma ognpelyjy KOHBeKcaH
MoJIMeIap KOjH ce 30Be Kyhiuwme ckaona. AKO je je3rpo CKiona MpaBuiiaH nojauenap, oHja
ce KaXke J1a je CKIION crmpaHama npaguia, a ako je Kyhuiire nmpaBuiiad nojimenap, OHa ce
Kake Ja je CKiIon memeHuma npasuian. CKION MOXe OMTH M CTpaHaMa M TeMEHHMa
MpaBUJIaH; Tajaa ce Moxe pehu na je npasunan ckron. O0enexKaBemne CKIONOBA Moyueaapa

CIIMYHO je obenexaBamy CKIONOBA Hojiurona. Haume, ako ceaku on 0 {p, q}— 0oBa UMa
HEKa TEMEHa OJ {m, n}, TP YEMY j& CBAKO TEME O] {m, n} y3ero C myTa, OHJa CE MUIIE
c{m,n}[d{p,q}], a ako cBaku ox O {p,Q}—OBa “Ma CTpaHe Koje JIeXKe y paBHHUMa
CTpaHa oj {S,t}, IIpH Y€MY j€ CBaKa paBaH CTPaHEe OJ {S,t} y3eTa e IyTa, OHJIa Ce IHIIIE

[d {p, q}]e{s,t}. AKO je UCTIYEEHO U jeTHO U IPYTO, OH/IA Ce TIHIIE c{m, n}[d {p, q}]e{s,t}
. OBaj HauMH oOenexaBama Ouhe o0jallkbeH Ha MpUMeprUMa Koju Oy/ly HaBeIeHH.

8.1. Crena oxranryna ({4,3]]2{33}]{3,4}). Tosnaro je us reomerpuje na cy yrmosu
Auenapa MpaBUIHOT TETPacApa U MPABUIHOT OKTAaeApa CYILIEMEHTHH, IIPH 4eMy j€ yrao
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MpaBWJIHOT TeTpaenpa omrTap. llpemMa ToMe, paBHH CTpaHa NPABUIHOT TETpaeapa Hu
MPaBUJIHOT OKTaezpa 3aKjarnajy jeHaKe omTpe yriose. Ha ocHOBY OBOT pe3yiitaTa paBHU
ctpaHa A;AgAs, AsAsA; 1 AyAsA;, Koje cy cycemHe cTpaHu AjAzA;, CEKy ce y jemHoj
tauku (Cn.30.). Heka je 1o tauka B;. Taga cy tauke B;, Aj, Ay, Az TeMeHa MPaBUITHOT
terpaenpa. Kako cy paBau ctpana AjA,A; n AjAsAg OKTaenpa napainensHe, TO OHJIa paBHU
ctpaHa Aj;AgAsz, AsAsA; n AyAsA; ceky paBaH crtpaHe A AsAg MO TpaBama Koje cy
napanense uBumaMa AjA,, A,Asz, AszA;. [lpecedne mpaBe oBUX paBHH CEKy Ce€ y Taukama
B, B;, B, koje cy Temena Tpoyria caudHOr Tpoyriny AjAjA,. [Ipema Tome, Tpoyrao
B,B:B, je jemnakoctpanuunu. Kako ce cBake nBe o paBHH cTpaHa AjAgAs, AsAsA; n
AyAsA; cexy mo mpaBama A;B;, A;B4, A3Bs koje campike

B,
A/ \\ B~

Bg
—
B>
Ag /
[
\ By
) \ / -
%,

Cn. 30.

tauky B; u mo jeany on Ttauaka B,, Bs, By, TO cy oHma Tauke B;, B,, B;, B, Temena
npaBwIHOT TeTpaeapa. Kako cy mpase A,A; u B3B, mapanenne, a npasa oxpelena upuiiom
okTaempa AA, MX cede, TO je oHma yrao AszA,A4 jemnak yriy ApA4Bs. Kako je yrao
AsArA, o 60° T0 je oHma Tpoyrao A,A,B, jeIHAKOCTPAHUYHH M CTPAaHHIA HY je jemHaKa
UBHIIM OKTaenpa. Ha ocHOBY OBOTI U MpeTXOJHUX 3aKJbydaka cieau A,B; = A,B,4, omHoCHO
na je uBuna terpaenpa B;B,B;B, nBa myra Beha on uBuie terpaeapa BiAjA,Az Tj. ont
uBuie okrtaenpa. Ilomazehm ox cycemnmx crtpaHa ctpaHu A;AsAg OKTaenpa, Ha WCTH
HauuH, 1obuja ce terpaenap BsBgB;Bg monynapan terpaeapy BiB,B3B,. Ilpema naunny
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noOujama OBa J1Ba Tepaepa paBaH CBaKke CTPaHE OKTaelpa je M paBaH jelHe CTpaHe jeHOT
O]l TeTpaejapa U Kako ce y OKTaeaap Moxe ynucaTu cdepa, To oHza ynucaHa chepa y
OKTaeqap JIOJHMpYje W CTpaHe TeTpaenaapa, ma je IeHTap Te cdepe M meHTap TeTpaenapa.
Kako cy oBu TeTpaeapm moaymapHH, TO OHIA TIOCTOjH c(epa ca HCTUM IIEHTPOM Koja
cazlpku TeMeHa o0a TeTpaenapa. Kako yHuja qBa WM BUILE Pa3NUYUTHX MOJUEAapa HUje
nonvenap y cMmuciy aedunurnmje 11., jep ako T monuenpu HEMajy 3aje JHHYKUX HMBHIIA,
OHJIa HHUCY TIOBe3aHW y cMmuchy aedurnimje 10., a ako UMajy 3ajeIHUYKY HBHILY, OHJA je
Ta WBUIA 3ajelHUYKA 32 BUILE OJ JIBE CTpaHe, IITO je cynmpoTHO nepuHuumju 11. u Ha
Kpajy ako uMajy 3ajeTHHUKy CTpaHy, OHJa je, OTeT, CBaKka UBHIIA T CTpaHe 3ajeJHHUYKa 32
Buie of aBe crpaHe. Jlaxie, mpema neduHWUIMjN 25. yHHja OBa JBa TeTpeaeqpa YHHU
ckiomn. Ha ocHOBY moctymnka JoOHjama OoBa JBa TETpaeapa je jacHO Ja je OBaj CKJIOIN
HACTa0 3BE3AMYAEM MPAaBUIHOT OKTaeApa, Ma je MPaBWIHM OKTaeAap je3rpo
ckiomna. Ha ocHOBy moOuWjama cKiloma ojf OBa JIBa TeTpaeapa CBAKO TEME OKTaezapa je
3ajeTHUYKO 3a jeJIHy MBHILY jeJHOT W 32 jelHy WBHILy APYTOT W J]a TO TeME IMOJOBH OBE
uBMIle TeTpaenapa. Heka je, Ha mpumep, To TemMe A;. Ha ocHOBY ocoOuHa oKTaenpa 0BO
TEeME j€ 3ajeTHUYKO 3a YETHPU CTPaHe M OCTalla TeMEHA OBUX CTpaHa Tj. CyCeJHa TeMCHA
TeMeHy Aj, a TO ¢y A, As, Ag 1 As, oapelyyjy kBaapar. Ha ocHOBY mpeTxogHOT paBHH
ctpaHa Aj;AsA; U AjAgAz Ceky ce o TpaBu Koja caapku uBuiy BiB, jeaHor on
TeTpaenapa. Ha OCHOBy MO3HATOr cTaBa M3 I'eOMETpHje O JIBEMa paBHHMa KpO3 JBe
mapaliellHe TipaBe ciieu 1a je uenuna B,B, mapanenna uBuiama oxraenpa A,As n AzAg. Ha
WCTH Ha4YMH Ce TOKa3yje Ja je MBHIA APYror TeTpaenpa, Koja caapku Tauky A;, B;Bg
napanenHa uBunaMa A,A; U AsAg oktaenapa. Kako cy cycemne uBuie A,As u AsAg
HOpMallHe, TO cy U uBule B;B, u B;Bg TeTpaenapa ckinona Hopmanne. [lakie, usuue BB,
u B;Bg ce monoBe u HOpMmaiHe Cy, Ta cy AujaroHane kBaapara. [Ipema Tome, geTBopoyrao
B;BgB;B; je kBanpat xoju oarosapa reMeHy A; ukocaezapa. ujaronana A;A, okraespa je
HOpMallHa Ha paBaH KBajpaTa A,A3AsAs M CaApKU IIEHTap OKTae/apa, ma je mpemMa ToMe
HOpMaJTHa Ha paBaH kBajpara B;BgB,B; y mpeceky meroeux amjaronana. M3 oBora cinenu
Jla je paBaH KBaJipaTa TaHTEHTHA paBaH cdepe omucaHe OKo okraenapa. Ha ciuyan HaunH
ce MOTY 3a CBaKO TeMe OKTaeJlpa OAPEAUTH joll MeT KBajpaTa KOjH Y CBOjUM Ipecennma
IjaroHana noaupyjy cdepy ommcany oxo oxraenpa. [lo3Hato je, Takohe, u3 reomerpuje
Jla TAHT€HTHE PaBHU cdepe OMUcaHe OKO OKTaeApa y TEeMEHUMa oKkraeapa oapel)yjy Kouky.
IIpema TOMe, CBM OBako JOOWjeHH KBaJpaTH MPEICTaBJbajy TeMeHa jenHe Koike. OBa
KOIIKa jeé Ha OCHOBY OBHMX 3aKJbydaka Kyhumure ckioma o aoOujeHa 1Ba TeTpaenpa.

JloOujenn CKIIOII Ce 30BE cmena oKman2yla i UMa 03HaKy {4,3}[2{3,3}]{3,4}. Csako Teme
KOIIKE j€ TEME CaMO jeIHOT O]l JBa TETPaeapa, a paBaH CBAaKe CTPAHE OKTAEApa CaIpiKH
caMo jeHy CTpaHy jeaHor o aBa Terpaeapa. Jakne, C =€ =1. Octano y 0Boj o3Hauy je
jacuo. Ha kpajy, cTena OKTaHryJa je 1 TEMEHMMA M CTPaHaMa IPaBUIIaH CKJIOIL.

IomTo y OBOM TEKCTY CKJIOTMIOBH HE TMPEJCTaBIbajy ICHTPATHO MecTO, 00jacHiuheMo
Jo0HWjamke jOII caMo jeTHOT CKIIOTA.

8.2. Cxaon [5{3,4}]2{3,5}. Oaj cxnon moxe ma ce n0Guje 3Be3mMUaEEM IpABHIHOT
HKOcaeZpa TOCPEACTBOM 3BE3AUUYama OpPEroBUTOT HMKOcaedpa. YOuuMmo crpany Aj;AzAs
MPaBUJIHOT HMKOcaeapa W 0] oxaroeapajyhy crtpany AijA,AzAsAsAg OperoBuror
ukocaezapa (Ci. 30.). TIpoayxaBameM (IIpOTE3abEM) HECYCETHUX CTpaHuIa AjA,, AsA, 1
AsAg 1o ipeceka npaBux ofpeheHnx oBuM mBHIIaMa Jo0uja ce Tpoyrao B;B,B; (o3HaueH
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mwiaBoM 6ojom Ha Ci. 30.). Ha ocHOBY pesynrarta y mofoaesbky 6.6. yrao AgAjA, uma
mepy 60° + 20, a yrao Aj;AgAs 180° - 2¢. Fouma cymnementau yriaosu 120° - 2¢ u 29 cy
yrimosu Tpoyria A;B;Ag. Yrao xom temena B; oBor Tpoyria, Koju je W yrao Tpoyria
B1B,B;, je Tama ox 60°. Ha mcti HaumH ce 3aK/bydyje Aa Cy M OCTAIH YIJIOBH TPOYIJa
B.B;B; o 60°. IIpema Tome, Tpoyrao BiB,B; je jemHakocTpaHW4HH, a HOOHjeH je
MpOTe3amkeM jeHOT fena mectoyria Aj;A;A3AsAsAg 3a TpoyrimoBe AjAgBi, ArA3B; n
AsA,B3. Ha ocHOBY no0ujama OperoBUTOr MKOcaeapa ce 3aKkibydyje

C. 31.

Jla je Ha OoBaj HauWH Tpoyrao A;AzAs 3a Tpoyriose A;AsB;, AjA3B, u A3AsB; nporerayr
Ha Tpoyrao B;B,Bs;. [IpoTe3amem octanmux Tpujy crpanumna mecroyria A;A,AzAsAsAg, Ha
WCTH Ha4dWH, J00Wja ce jom jenaH jeaHakoctpaHndHu Tpoyrao C;C,C; xoju 4MHH jolr
jemHo npore3ame cTpaHe A3 AsAs paBuiHOT MKocaeapa. [Ipumemyjyhu oBaj mocrymnak Ha
CBE CTpaHe MPaBWIHOT MKocaenapa aobduja ce 40 TpoyrioBa KOjH YWMHE CKIION O] TMET
npaBWIHKUX OKTaenapa. O cBake CTpaHe MpPaBWIIHOT HMKOcaenpa jaoduja ce 1Mo jeaHa
CTpaHa J[Ba OKTaelpa OJ MeT OKTaejapa CKJIomna, 300T 4yera ce Moxke pehu Ja cy crpaHe
MPaBUIHOT MKOcaeapa yopojaHe (ymoTpeOsbeHe) asa myta. OTyn y O3HAIM OBOT CKJIOMA

2{3,5} Tj. €=2. Jlakue, je3srpo OBOI CKJIONA j€ MPAaBUIHM HMKOCaenap, Ia je CKJIOMN
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crpanama mnpasBuiad. OBaj CKJION HHje TEMEHMMa NpaBwiaH. Moxke ce MNOKa3aTH jaa
BEroBa TEMEHa MpeJCcTasbajy TeMEHa HoNynpaBumiIHOr 32-ctpaHor 30-TeMeHor moiaueapa
(uxocumonekaenpa). (Bugern Cn.31.). M3 HaBeneHux pasjiora oBa KOHCTPYKIUja HHjE Y
MOTIYHOCTH Ji0Ka3aHa. Ha OCHOBY OBHX o00jalimberma je jaCHO 3allTO je 03HaKa OBOT

cknona [5{3,4}]2{3,5}. On Bemmxor 6poja cxionosa cxnon [5{3,4}]2{3,5} je usa6pan 360r
CBOje HEIITO Mame CIOKEHOCTH, alld W Jja YKake Ha 3Hauaj OPeroBHTOr HKocaelpa
TIOJTYIPABHITHAX KOHBEKCHHX ITOJIMEIapa.
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Cin. 32.

9. ®oTorpadmuje moaesna 3pe31acTUX MOJIHEAAPA
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Mauiu 3Be31aCTH JiogeKaenap

Besinku noxexaenap
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Beauku 3Be31acTn aoaexkaexap

Benuku uxocaenap
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