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JOŠ JEDNO UOPŠTENJE NESBITTOVE NEJEDNAKOSTI 

(Yet a generalization of Nesbitt’s inequality) 

Dragoljub Milošević 

 

Sažetak. U ovom radu dokazujemo sljedeće uopštenje Nesbittove nejednakosti 
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Abstract.  In this paper we shown the following generalization of Nesbitt’s 
inequality 
                    

ାା
 + 

ାା
 + 

ାା
 ≥ ଷ

ାଶ
 ; (a,b,c > 0 i 0 ≤ k <1). 

Key words: positive numbers, Nesbitt’s inequality, generalization, arithmetic-
geometric inequality. 

AMS Subject Classification (2010): 97F50 
ZDM Subject Classification (2010): F50, N50 
 

      U [1] i [2] dato je nekoliko uopštenja sljedeće nejednakosti poznate u literaturi 
kao Nesbittova nejednakost: 

                                      
ା

 + 
ା

 + 
ା

 ≥ ଷ
ଶ
 .                                              (1) 

Ovdje dajemo dokaz  još jednog uopštenja te nejednakosti: 

                 
ାା

 + 
ାା

 + 
ାା

 ≥ ଷ
ାଶ

 ; (a,b,c > 0 i 0 ≤ k <1).         (2)                    

Dokaz.  Ako stavimo 

x = ka+b+c, y = a+kb+c  i  z = a+b+kc, 

imamo 
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y + z - (k+1)x = a +  kb+ c + a +b + kc  – k(k+1)a - (k+1)b  - (k+1)c  

                       = 2a + (k+1)b + (k+1)c – k(k+1)a – (k+1)b – (k+1)c 

                      = (2 - ݇ଶ – k)a, 

 pa je 

                    a =  (ାଵ)௫ି௬ି௭
మାିଶ

 = (ାଵ)௫ି௬ି௭
(ାଶ)(ିଵ)

. 

Na sličan način dobijamo 

b = (ାଵ)௬ି௭ି௫
(ାଶ)(ିଵ)

  i     c = (ାଵ)௭ି௫ି௬
(ାଶ)(ିଵ)

 . 

Ako lijevu stranu u (2) obilježimo sa  L, imamo 

           L = ଵ
(ାଶ)(ିଵ)

((ାଵ)௫ି௬ି௭
௫

 + (ାଵ)௬ି௭ି௫
௬

 + (ାଵ)௭ି௫ି௬
௭

 ) 

              = ଵ
(ାଶ)(ଵି)

( (௫
௬
 + ௬

௫
) + (௭

௫
 + ௫

௭
) + (௬

௭
 + ௭

௬
) – 3(k+1) ). 

Odavde, zbog 

௫
௬

  + ௬
௫
 ≥ 2,   ௭

௫
 + ௫

௭
 ≥ 2  i   ௬

 ௭
 + ௭

௬
 ≥ 2, 

slijedi 

                     L ≥  ଵ
(ାଶ)(ଵି)

 (2+2+2 -3k-3) 

                        = ଷ
ାଶ

 ,  za   0 ≤  k < 1. 

Ovim je dokaz  nejednakosti (2) okončan. 

Napomena.  Specijalno, za k = 0 dobijamo nejednakost (1). 
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