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RAZLIČITE METODE ZA RJEŠAVANJE  

JEDNOG ZADATKA O TROUGLU 1 

 

(Different methods to solve a problem on the triangle) 

Bratislav Sredojević 2 i Dragoljub Milošević 3 

 
 
Sažetak. U ovom radu je dato šest raznih rješenja jednog zadatka iz geometrije koji 
se odnosi na trougao. 
 
Ključne riječi: jednakokraki trougao, slični trouglovi, Stjuartova teorema, Molvajdove 
formule, sinusna i kosinusna teorema, adicione formule za sinus. 
 
 
Abstract. In this paper we give six different ways of one geometrical problem for 
the triangle. 
 
Key words: isosceles triangle, similar triangles, Stewart' s theorem, Mollweid' s formulas, 
sine and cosine law, addition formulas for sine. 
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Korisnije je riješiti jedan isti zadatak na nekoliko različitih načina 
nego riješiti nekoliko zadataka- svaki na samo jedan način. Ako se 
jedan isti zadatak riješi na razne načine, može se upoređivanjem 
rješenja utvrditi koje je od njih kraće, efektnije, elegantnije. Na taj 
način se stiče i izgrađuje vještina u rješavanju zadataka. 
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        U radu [1], na strani 54,  dat je sljedeći zadatak (bez rješenja):  
        Ako u trouglu ABC  je    3 , dokazati da tada vrijedi 

 222 ))(( abacac  . (*) 

        Ovdje ćemo prikazati šest načina rješavanja ovog zadatka. 
 
Rješenje 1. Na stranici AB trougla ABC odredimo tačku D tako da je 

2)(2  CABACD       ( Sl.1). 

Tada je 3CDB  (kao spoljašnji ugao za trougao ACD ). Uvedimo sljedeće 

oznake: xAD  i yCD  . Tada je xcBD  . Trouglovi ABC i BCD  su 
slični, pa je  
 

CDACBCABBDBC :::   
ili 

ybacxca ::)(:  . 
 
Odavde lako dobijamo  

 
c

acx
22 

 i 
c

aby  . (1) 

S obzirom da je )(2 CADACD  u trouglu ADC , možemo koristiti sljedeću 
lemu ( pomoćnu teoremu) (vidjeti [2]):  
 
Lema. Ako je u trouglu ABC  2 , onda je )(2 cbba  . 
 
        Primjenom ove leme na trougao ADC imamo  
 )(2 byyx  , 
a odavde, zbog jednakosti (1), dobijamo  
 

      )()()()( 2222
22

bcababacb
c

ab
c

ab
c

ac



 

                                                  )(:/)())()(( 222 cacaabacacac 

                                               ...,))(( 222 deqabacac   
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                   Slika 1.                                                             Slika 2. 
 
Rješenje 2. Na pravoj ),( CBp odredimo tačku E tako da  CABEAC
(sl. 2).  Kako je EACCEABCA  ( spoljašnji ugao trougla ACE ) ili 

  CEA3 , tj. 2CEA , zaključujemo da je trougao ABE
jednakokraki ( BEACEAEAB   2 ). Zbog toga je 

acCE  . Neka je xAE  . 
Na osnovu sinusne teoreme primjenjene na trougao ABE imamo 

 2sin)4180sin(
ABAE




   ili        
 2sin4sin

cx
 . 

S obzirom da je  2cos2sin24sin  , iz posljednje jednakosti slijedi 

 
c
x

2cos2 . (2) 

        Kosinusna teorema primijenjena na trougao ACE daje 

)cos(2
222

CEACEAECEAEAC   
ili 

2cos)(2)( 222 acxacxb  . 
Iz posljednje jednakosti, zbog (2) proizlazi 

 
c
xacxacxb  )()( 222 , 

a odavde je 

 ))(( 222 acb
a
cx  . (3) 

Na osnovu pomenute leme ( vidi prethodno rješenje!)  primijenjene na trougao 
ACE   je    ))((2 xacacb    ili    )()( 22 acxacb  , tj. 

 2
22

2 ])([
ac

acbx



 . (4) 
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        Iz jednakosti (3) i (4) slijedi 

2222
22

22 )()(])([])([ acbac
a
c

ac
acbacb

a
c





 ( zbog bac  )
 

                                                          )()( 22 acaabacc   

                                                          22 )()( abacac   

                                                          ...,))(( 222 deqabacac   
 
Rješenje 3. Na stranici AB odredimo tačku F tako da  CABFCA ( sl.3)  
Tada je u trouglu BCF :  23 BCE        i    2CFB         ( kao 
spoljašnji ugao trougla AFC ). To znači da je trougao BCF jednakokraki, pa je 

aBCBF  . Zbog toga je acAF  . Trougao AFC  je, takođe, 

jednakokraki, pa je acAFCF  . Iz trougla AFC  je  

 
)(2

2
1

cos
ac

b
AF

AC


  (5) 

Na bazi kosinusne teoreme primijenjene na trougao ABC , imamo 
 cos2222 bccba  . (6) 
Iz jednakosti (5) i (6) dobijamo  

 
)(2

2222

ac
bbccba


 , 

a odavde proizilazi tražena jednakost (*), tj. 222 ))(( abacac  . 

 
 
 
 
Rješenje 4.  Primjenom Stjuartove4  teoreme na ABC ( sl. 3), imamo 

                                                             
4 Matthew Stewart (1717-1785), škotski matematičar 

                      Slika 3. 
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BFACAFBCCFFBAFAB 
222

)(  
ili  

abacaacaacc 222 )(])()[(  . 
Nakon sređivanja posljednje jednakosti dobijamo  

22222 ])()[()()()( abaaccacacabacaaccacac   

                                                                    ...,))(( 222 deqabacac   
 
Rješenje 5. Kako je  4180)3(180  ABC ( sl. 3), primjenom 
Molvajdove5   formule dobijamo  

 













cos2
1

cossin2
sin

2sin
sin

)290cos(
sin

2
4180sin

2
3sin












b
ac

,  

tj. 

 .cos2
ac

b


  (7) 

Na osnovu jednakosti (6) i (7) imamo 

 ,222

ac
bbccba


  

a odavde, poslije sređivanja dobijamo traženu jednakost (*). 
 
Rješenje 6. Na bazi sinusne teoreme imamo  4sin2,sin2 RbRa  i 

3sin2Rc       (R- poluprečnik opisane kružnice oko trougla ABC ), pa je  
 

22222 )()())(( abacacabacac      

                                        22 )4(sinsin)sin3(sin)sin3(sin     (8) 
Korišćenjem adicionih teorema za sinus zbira i razlike dva ugla 

2
cos

2
sin2sinsin yxyxyx 

    i     
2

cos
2

sin2sinsin yxyxyx 
 , 

dobijamo 
 cos2sin2)2cossin2()sin3(sin)sin3(sin 22                 

                                                             
5 Karl B. Mallweide (1774-1825), njemački matematičar i astronom 
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 sin2cos)cossin2(2)2cos2sin2( 
 sin)2cos2sin2(4sin      

 sin4sin4sin   
 sin)4(sin 2 , 

čime je potvrđena tačnost jednakosti (8), a samim tim i tražena jednakost (*). 
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