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UOPSTENJE JEDNE ZANIMLJIVE ALGEBARSKE NEJEDNAKOSTI
(A generalization of one interesting algebraic inequality)

Dragoljub Milo3evié*

SaZetak. U ovom radu dajemo dokaz jednog uopStenja interesantne
algebarske nejednakosti (1) iz [2]
a’ b ¢ (a+b+c)
X y oz 3(x+y+z)

gdje su a, b, ¢, X, y, z, n pozitivni realni brojevii N> 2.

Klju¢ne rijeci i izrazi: algebarska nejednakost, uopstenje, nejednakost Kosi-
Bunjakovski-Svarca, konveksna funkcija, Jensenova nejednakost.

Abstract. In this paper we give the proof of one generalization of the
interesting algebraic inequality (1) in [2]
a’ b ¢ (a+b+c)
x y oz 3(x+y+z)

where a, b, ¢, X, y, z, n be the positive real numbersand N> 2.
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U [2] je dokazana sljede¢a nejednakost
a® b ¢ _(a+b+c)

—+—+—2 : 1
Xy z 3(x+y+z) @
gdje su a, b, ¢, x, y, z pozitivni realni brojevi.
Ovdje ¢emo dokazati njeno slijedec¢e uopstenje (generalizaciju)
n n n n
a' b ¢ (atb+c) o @

x y z 3 *(x+y+z)
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Dokaz: Na osnovu nejednakosti Ko$i-Bunjakovski-Svarca za n =3 dobijamo
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Posmatrajmo funkciju f (x) =x2, (X >0in> 2) i njen drugi izvod
1

f”(x):%(n—z)xz(n_4)20 za x>0in>2.

Zaklju¢ujemo da je funkcija f konveksna, pa je na osnovu Jensenove nejednakosti

a? +b2+c? >[a+b+cj2
3 a 3
a odavde je

n n E 2
(a2+b2+c2j >3*"(@a+b+c)’, n>2. (4)

Sada iz (3) i (4) slijedi traZzena nejednakost (2).
Jednakost u (2) vrijedi ako i samoako a=b=cix=y=1z.

Napomena 1. Specijalno za n =3 dobijamo nejednakost (1).

Napomena 2. (a) Za n =2 dobijamo nejednakost iz [3] :
2 2 2 2
a’ b’ ¢’ (a+b+c) |
X 'y z X+Yy+12
(b) Za x =Yy =1z iz (2) slijedi nejednakost ([1], str. 195):
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a"+b"+c">3"(a+b+c)".
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