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O JEDNOJ TEOREMI IZ GEOMETRIJE 
(About one geometric theorem) 

 
 

Dragoljub Milošević1 i Borisav Simić2 
 
 
 

Sažetak. Dajemo još sedam dokaza teoreme o pravilnom sedmouglu iz [1]. 
 
Ključne riječi: pravilni sedmougao, stranica i dijagonale pravilnog 
sedmougla, pravougli i jednakokraki trougao, simetrala unutrašnjeg ugla 
trougla, trapez, lema, Pitagorina, Talesova i Stjuartova teorema, adicione 
formule za sinus i kosinus. 
 
Abstract. We give seven new proofs of a theorem for the regular septagon 
(see [1]). 
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angled and isosceles triangle, angle-bisector, trapezoid, lemma, Pythagorean, 
Thales and Stewart’s theorem, addition formulas for sine and cosine. 
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U [1] dato je osam dokaza sledeće teoreme:  
 
Teorema. U pravilnom sedmouglu ABCDEFG važi jednakost  

AD

1


                                                

ACAB

11
 . 

 
Ovde dajemo još sedam različitih dokaza ove teoreme. 
 
Dokaz 1. Neka su a, d i D redom dužine stranice, manje dijagonale i veće 

dijagonale pravilnog sedmougla ABCDEFG. Tada se navedena jednakost može 
napisati ovako 

 
1 17. NOU divizije 43, Gornji Milanovac, Srbija, e – mail: dramil47@gmail.com.  
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Dd

11
  

a

1
                                                           

2  veličina centralnog ugla nad stranicom datog sedmougla, onda je Ako je 

7

2
2

  , odnosno  7 . Veličina odgovarajućeg periferijskog ugla je  , pa je 

veličina unutršnjeg ugla tog sedmougla jednaka 
   57    )1.sl   - ( ABC v. . 

Na dijagonalama AC i AD odredimo tačke K  i  L tako da  

aBC CK   i dAC AL  . 
Tada je  

a-dAK  i d-DDL . 
U jednakokrakom trouglu BCK je  

3 CKBCBK ,  
pa je   

  235  CBKABCABK . 
 

Kako je  
4 ACBBCDACD  i 3ACL , 

imamo  
 ACDLCD ACL . 

U trouglu ACD je   247 ADC . Trouglovi ABK i CDL su 

podudarni (pravilo USU), pa je a-


dAKCL  . Sada koristimo lemu iz [1]: Ako 

u  je ABC 2  , onda je  cbba 2 . Na osnovu ove leme, primijenjene na 

, je  CDL
     ad D dDad  2

 ,  
a odavde je: 

 dD aDdaD  222                                    (1)                                    
Četverougao ADEG je jednakokraki trapez, pa je  

2

dD 
AN   i 

2

dD
ND


 ,   ADN  AD,GN  . 

Primjenom Pitagorine teoreme na pravougle trouglove ANG  i  DGN dobijamo 
2

2


 d22





D
aGN i  

2

2


 dD22



 DGN ,  

odakle je 
2

2


 dD

Dd2

2
2

2

2









 

 D
dD

a ,  

odnosno 

                                                                                                       (2) aD 2
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Iz jednakosti (1) i (2) slijedi   DddDaDd  dDaDd2 , ili  . Odavde, 

poslije dijeljenja lijeve i desne strane sa , dobijamo traženu jednakost . adD  
 

E E  

 27

 
 
 
 
 
 
 
  
 
 
 
 
 
                              Sl. 1                                                             Sl. 2 
 
 

Dokaz 2. Odredimo tačke K i L kao u dokazu 1. Trouglovi ACD i ALE su 

podudarni, pa je aCD LE   (sl. 2). Primjenom Stjuartove teoreme na trouglove 
ABC i ADE dobijamo 

      ad aadDaadd  232
 

i 

     da2dDDadDdD 22  , 

odakle, zbog 0d  i , proizlazi dD 
adDd 

Dd2

                                                                      (3) adD  22 222

i 

                                                                                            (4) aD 2

Na dijagonali AD odredimo tačku Q tako da aAQ  , pa je aD DQ  (sl. 3). 

Trougao ACQ je jednakokraki, što znači da je a
ACD

CQ . Na osnovu Stjuartove 

teoreme primijenjene na   je 

     3aa 
aD

22 DdaaDaD  , 

što je, zbog  , ekvivalentno sa 

                                                                                                  (5) aD2

aD

ad 2

Sabiranjem jednakosti (4) i (5) dobijamo 

                                                                      (6) DdadD  222 2
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 dD aDd  ,  Najzad, iz jednakosti (3) i (6) slijedi aDDdadDd 2 , ili 

  . što je ekvivalentno sa jednakošću 
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                                Sl. 3                                                           Sl. 4 
 
 

Dokaz 3. Odredimo tačke K i Q na dijagonalama AC i AD kao u dokazu 2 (sl. 
4). Trouglovi ABK i AKQ su podudarni (pravilo SUS), pa je 

2 ABKAQK . Kako je i 2ADC , zaključujemo da je KQCD . 

Zbog toga možemo koristiti Talesovu teoremu: 

QDAQ :KCAK :  , odnosno    aD:aaad  : , 

a ovo je ekvivalentno sa jednakošću   . 
 

Dokaz 4. Kako je CAL EAL
ACE

 (sl. 2), to možemo primijeniti teoremu 
o simetrali unutrašnjeg ugla trougla (za  ): 

AE:ACLECL :  , ili   D:daad  :

 dD 
, 

a odavde je . Ova jednakost ekvivalentna je sa traženom 
jednakošću. 

aDd 

 
Dokaz 5. Kako je (v. [1])  

sin R2a  ,  2sin2R d      3sin 2RD   
(R-poluprečnik opisane kružnice oko datog sedmougla), jednakost    ekvivalentna 
je sa 

                       
3

1

 sin2sin

1

sin

1
 , za 

7

 

ABC

               (7) 

Neka je jednakokraki tako da  

3 BCAABC ,   i CAB 11 BB   ACB  ACBB  11 i  - sl. 5. 
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 ABD .Tada je Odredimo na kraku AC tačku D tako da je 

sin

1
 ACAB ,   

2sin

1

 29

 ADBD  i   
3sin

1
 BCDC . 

Kako je DCADAC  , zaključujemo da je, zaista: 
3sin

1

 2sin

1

sin

1
 , 

tj. važi jednakost (7), a samim tim i tražena jednakost   . 
 

С  
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 

Sl. 5 
 
 

Dokaz 6. Zbog  7 (  v. , odnosno .)1dokaz  34  , imamo 

   3sin3 sin4sin  , pa je 

 2sin3sin2sin4sin                     (8) 
Transformacijom zbira  2sin4sin   u proizvod dobijamo 

 3sin2
2

24
cos

2

24
sin22sin4sin  cos


 , 

što znači da se jednakost (8) pretvara u  2sin3sincos3sin2  . 
Množenjem ove jednakosti sa sin , imamo 

   sin2sin3sinsincos3sin2  , 

što je, zbog  2sincossin2  , ekvivalentno sa 
  3sin2sinsin3sin2sin  , 

odnosno sa jednakošću (7) nakon dijeljenja sa sin  sin 2 sin 3 > 0. 
 
 

Dokaz 7. Izaberimo Dekartov pravougli koordinatni system u ravni tako da 
vrhovi A i B pravilnog sedmougla ABCDEFG  budu simetrični u odnosu na 
koordinatni početak O (središte stranice AB) i da stranica AB pripada apscisnoj osi 

(sl. 6). Zbog aAB  , dDF  i DCG   ABCGDF , koordinate vrhova 

В А 

D 
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sedmougla su: 





A  0,

2
 

a
, 


0,

2
 

a


B , 




Cy ,

 D

C
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Dy , 
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D
2

 Ey E ,0, , 







F Fy 
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,
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,
2



G . 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
Sl. 6 

 
Koristit ćemo formulu za kvadrat dužine rastojanja između dviju tačaka: 

   12
2

12

2
yyxxMN  2 , gdje je  11, y xM  i  22 , y xN . 

Na osnovu te formule je 

2
Cy

2
22

22

aD
dAC 






    i  

2
2

Cy

aD2

22

22

aD
aBC 






  , 

odakle, poslije oduzimanja druge jednakosti od prve, slijedi 

                                                                               (9) ad 2

Također, imamo 

2
Dy

2
22

22

ad
DAD 






    i  

2
2

Dy

add 2

22

22

ad
dBD 






  , 

pa je nakon oduzimanja ovih nejednakosti  

                                                                             (10) D 2

Sabiranjem jednakosti (9) i (10) dobijamo 

                               dD aaD  22                                      (11) 

Trouglovi ADE i DEL sa slike 2 su slični, pa je   dDaaD  :: . Odavde je 

                                                                           (12) Dd2aD 2
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 dDaDdJednakosti (12) i (11) daju  , što je ekvivalentno sa traženom 

jednakošću .  
 

   nalazi se u [2]. Napomena. Jedan dokaz relacije 
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